
1. ตัวแปรสุม (Random variables) 
 ในการทดลองสวนใหญ เรามักสนใจผลลัพธที่เปนตวัเลขสรปุ หรือผลลัพธท่ีเปนตัวเลขแสดงลักษณะ
เฉพาะที่เกิดข้ึนมากกวาตัวลัพธจริงท่ีไมใชตัวเลข ตัวอยางเชน สนใจผลบวกของแตมลูกเตาที่หงายขึ้น จากการ
ทดลองโยนลูกเตา 1 คู สนใจจำนวนทารกที่คลอดจากโรงพยาบาลแหงหน่ึงในแตละวัน สนใจเวลาที่รถประจำ
ทางมาถึงสถานีในแตละวัน สนใจปรมิาณน้ำฝนที่วัดไดในจังหวัดสงขลาในระหวางปที่กำหนด เปนตน เราจะ
แทนแตละผลลัพธของการทดลองดวยจำนวนจริง x  หรือคูอันดับ 1 2,x x  ของจำนวนจริงหรือถาเปนกรณีทั่วไป

จะแทนดวย n สิ่งอันดับ 1 2, ,..., nx x x  ของจำนวนจริง 

 
ตัวอยาง.1 โยนเหรียญ 1 อัน 1 ครั้ง ให x  แทนจำนวนกอยท่ีหงายขึ้น จงแสดงวา x  เปนตัวแปรสุม  
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ตัวอยาง 2 หยิบไพ 2 ใบ จากสำรับ 52 ใบ แบบคนืที่ ให Y คือจำนวนไพโพดำที่หยิบไดจงหาเรนจของ Y  
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ตัวอยาง 3 โยนเหรียญ 3 อันหนึ่งครั้ง ถาให Z คือจำนวนครั้งของการขึ้นหัว (H) จงหาเรนจของ Z  
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ตัวอยาง 4 โยนลกูเตา 1 ลูก 1 ครั้ง ให W แทนแตมของลูกเตาที่หงายข้ึน จงหาปริภูมิของ W 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ตัวอยาง 5 ในการปาลูกดอกเขาเปาวงกลมที่มีรัศมี 10 นิ้ว ให V แทนระยะทางท่ีปลายลูกดอกหางจากจุด
ศูนยกลางของเปา จงหาเรนจของ V 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ตัวอยาง 6 โยนเหรียญเที่ยงตรง 1 อัน 1 ครั้ง ถาเหรียญข้ึนหัว ใหสุมเลือกจำนวนจริงที่อยูระหวาง 0 กับ 1 มา 
1 จำนวน แตถาเหรียญข้ึนกอย จะไดรับเงิน 90 บาท และหยุดทำการทดลอง ให M เปนตัวแปรสุม จงเขียน
เรนจของ M  
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
  



บทนิยาม 1  ตัวแปรสุมวิยุต (ไมตอเนื่อง) (Discrete Random Variable) คือ ตัวแปรสุมเปนจำนวนเต็มจำกัด
แบบนับได 1 2 3, , ,..., xnx x x x x  หรือจำนวนเต็มอนันตแบบนับได (countable infinite) 1 2 3, , ,...x x x x x   

 
บทนิยาม 2 ตัวแปรสุมตอเนื่อง (Continuous Random Variable) คือตัวแปรสุมที่ เปนจำนวนจริงนับไมถวน
หรือมีคาเปนไดทุกจุดในชวง (Intervals) ซึ่งอาจมี 1 ชวง หรือมากกวา 1 ชวงก็ได เชน 0X X   และ 

 0 1x x   หรือ 2 3x   เปนตน 

 

2. ฟงกชันความนาจะเปนของตัวแปรสุมวิยุต 
บทนิยาม 3 ฟงกชันความนาจะเปนของ X ให X   เปนตัวแปรสุมวิยุต ฟงกชันความนาจะเปนของ X คือ 
ฟงกชันคาจริง ซึ่ง (x) Pp X x      ทุกจำนวนจริง x  ใด ๆ  

ทฤษฎีบท 3 ฟงกชันคา p  ใด ๆ เปนฟงกชันความนาจะเปนของตัวแปรสุมก็ตอเม่ือ 
1.  0 1p x   ทุก x     

2.   / p 0x x   สามารถนับได นั่นคือ เซตของจำนวนจริงซ่ึงฟงกชันความนาจะเปนไม

เปนศูนย เปนเซตท่ีนับได และ 

3.   1
x

p x





 

ตัวอยาง 7 ตูควบคุมระบบปองกันอัคคีภัยตูหนึ่ง ประกอบดวยแผงวงจร 10 แผง ซึ่งมี 6 แผงมาจากสาย A 
และมี 4 แผงมาจากสาย B ผูตรวจสอบคนหนึ่งเลือกมา 2 แผง โดยสุมแลวนำมาตรวจสอบความเรียบรอย ถา
ให X คือจำนวนแผงท่ีสุมมาแลวไดมาจากสาย A จงหา 
 1. ตารางการแจกแจงความนาจะเปนของ X   
 2. ความนาจะเปนที่ผูตรวจสอบสุมเลือกแผงวงจรแลวไดมาจากสาย A ทั้ง 2 แผง 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ทฤษฎีบท 2 ให X เปนตัวแปรสุมวิยุต มี  p x  เปนฟงกชันความนาจะเปน จะได 
       

x C
P X x p x P x C p x



           

  



ตัวอยาง 8 โยนลูกเตาเที่ยงตรง 2 ลูก 1 ครั้ง ให X  แทน ผลบวกแตมของลูกเตาทั้งสอง จงหา 
 1. การแจกแจงความนาจะเปนของ X   

 2.  8P X    

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 

3 ฟงกชันความหนาแนนของตัวแปรสุมตอเนื่อง  
บทนิยาม 4 ถา X เปนตัวแปรสุมตอเนื่อง คาของ X  จะมีจำนวนอนันต (infinite number) และฟงกชัน
ความหนาแนนของความนาจะเปน ของ X คือ ฟงกชันคาไมเปนลบ จะไดวา 

     
b

a

P C P X C f x dx      

บทนิยาม 5 ฟงกชันคาจรงิ f  ใด ๆ เปนฟงกชันความหนาแนนของตัวแปรสุม X  ก็ตอเมื่อ 
 1.   0f x    , x    และ 

 2.   1f x dx




   

บทนิยาม 6 ตัวแปรสุม X  เรียกวา ตัวแปรสุมตอเนื่องสัมบูรณ ก็ตอเมื่อ มีฟงกชันความหนาแนน f ซึ่งทำให 

   
b

a

P a X b f x dx     เมื่อ a b   

 
  



ตัวอยาง 9 ให X  คือ อายุการใชงานของแบตเตอรี่ ซึ่งมีฟงกชันความหนาแนน คือ 

   21 , 0
2
0 ,

x

e xf x
else

  

 

จงหาความนาจะเปนที่อายุการใชงานของแบตเตอรี่นี้นอยกวา 200 ชั่วโมง หรือมากกวา 400 ชั่วโมง  
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
 
ตัวอยาง 10 จากตัวอยางที่ 9 จงหาความนาจะเปนที่แบตเตอรี่ชนิดนี้มีอายุการใชงานมากกวา 300 ชั่วโมง 
เมื่อทราบวา มันถูกใชงานมามากกวา 200 ชั่วโมงมาแลว 
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 
  



4 ฟงกชันการแจกแจง (The Distribution Function) 
 บางครั้งเราสามารถศึกษาพฤติกรรมของตัวแปรสุม โดยอาศยัความนาจะเปนสะสม (Cumulative 
probabilities) ของมันได ซ่ึงจะสะดวกกวาการคำนวณหาคาความนาจะเปน 
 
บทนิยาม 7 ฟงกชันการแจกแจง ของตัวแปรสุม X   กำหนดโดย    F b P X b    

 ถา X  เปนตัวแปรสุมวิยุต แลว 

     
b

x b
F b p x


   ทุก b     

  เมื่อ  p x  คือ ฟงกชันความนาจะเปนของ X 

 และถา X เปนตัวแปรสุมตอเนื่อง แลว 

     
b

F b f x dx


   ; b      

  เมื่อ  f x  คือ ฟงกชันความหนาแนนของ X 

 
ทฤษฎีบท 3 สำหรับจำนวนจริง b  ใด ๆ    1P X b F b     

 
ทฤษฎีบท 4 สำหรับจำนวนจรงิ 1b  และ 2b  ใด ๆ ซึ่ง 1 2b b   
       1 2 2 1P b X b F b F b      

 
ตัวอยางที่ 11 ผูคาสงน้ำมันกาดจะมีน้ำมันอยูในถัง 200 แกลลอน ทุกวันจันทรของแตละสัปดาห ใน 1 
สัปดาหความตองการน้ำมันกาดของทองตลาดอยูระหวาง 100 ถึง 200 แกลลอน ให X  แทนความตองการ
ของลูกคาใน 1 สัปดาหในหนึ่งหนวย 100 แกลลอน สมมุติความถ่ีสัมพันธ (relative frequencies) ของความ
ตองการมีตัวแบบเปน 

   

0 , 0
, 0 1

1 ,1 2
2
0 , 2

x
x x

f x
x

x

       

 

 1. จงเขียนกราฟของฟงกชัน  f x   

 2. จงหา  F b  สำหรับตัวแปรสุม X   

 3.จงใช  F b  หาความนาจะเปนท่ีความตองการน้ำมันกาดจะมากกวา 150 แกลลอนในสัปดาหนั้น 

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
………………………………………………………………………………………………………………………………………………………… 


