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บทท่ี 8 
การจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์ขั้นพ้ืนฐานเกี่ยวกับ 

การอินทิเกรต  ล าดับและอนุกรม 
 
 
 ในบทนี้จะกล่าวเน้นการจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ตามหลกัสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน  
พุทธศักราช  2551  ของกระทรวงศึกษาธิการ  ช่วงช้ันที่  4  (ม.4 – ม.6)  เกี่ยวกับเรื่องการอินทเิกรต    
ล าดับและอนุกรม  ซึ่งเป็นเนือ้หาทีจ่ัดการเรียนรู้ในส่วนของสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  โดยมี
เนื้อหาสาระเกี่ยวกบัการจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์ดงัต่อไปนี้ 
 

หลักสตูรแกนกลางการศกึษาข้ันพืน้ฐาน  พุทธศกัราช  2551  กระทรวงศกึษาธกิาร   
กลุ่มสาระการเรียนรู้คณติศาสตร ์

ท าไมต้องเรียนคณิตศาสตร์ 

คณิตศาสตร์มีบทบาทส าคัญยิ่งตอ่การพัฒนาความคิดมนุษย ์ท าให้มนุษย์มีความคิดสร้างสรรค์   
คิดอย่างมีเหตุผล เป็นระบบ มีแบบแผน สามารถวิเคราะห์ปญัหาหรือสถานการณ์ได้อย่างถ่ีถ้วน รอบคอบ ช่วย
ให้คาดการณ์ วางแผน ตัดสินใจ แก้ปัญหา และน าไปใช้ในชีวิตประจ าวันได้อย่างถูกต้อง เหมาะสม  
นอกจากนี้คณิตศาสตร์ยังเป็นเครื่องมือในการศึกษาทางด้านวิทยาศาสตร์ เทคโนโลยีและศาสตร์อื่น ๆ  
คณิตศาสตร์จึงมีประโยชน์ต่อการด าเนินชีวิต ช่วยพัฒนาคุณภาพชีวิตให้ดีข้ึน และสามารถอยู่ร่วมกับผู้อื่นได้
อย่างมีความสุข 

เรียนรู้อะไรในคณิตศาสตร์ 

กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตรม์ุ่งใหเ้ยาวชนทุกคนได้เรียนรู้คณิตศาสตร์อย่างตอ่เนื่อง  ตาม
ศักยภาพ โดยก าหนดสาระหลักทีจ่ าเป็นส าหรบัผูเ้รียนทุกคนดังนี้    

จ านวนและการด าเนินการ  ความคิดรวบยอดและความรู้สกึเชิงจ านวน ระบบจ านวนจรงิ สมบัติ
เกี่ยวกับจ านวนจรงิ การด าเนินการของจ านวน อัตราส่วน ร้อยละ การแก้ปัญหาเกี่ยวกับจ านวน และการใช้
จ านวนในชีวิตจริง    

การวัด   ความยาว ระยะทาง น้ าหนัก พื้นที่ ปริมาตรและความจุ เงินและเวลา หน่วยวัดระบบ
ต่างๆ  การคาดคะเนเกี่ยวกับการวัด อัตราส่วนตรีโกณมิต ิการแก้ปัญหาเกี่ยวกับการวัด และการน าความรู้
เกี่ยวกับการวัดไปใช้ในสถานการณ์ต่าง ๆ 
  เรขาคณิต   รูปเรขาคณิตและสมบัติของรูปเรขาคณิตหนึ่งมิติ สองมิต ิและสามมิต ิการนึกภาพ 
แบบจ าลองทางเรขาคณิต  ทฤษฎีบททางเรขาคณิต  การแปลงทางเรขาคณิต (geometric 
transformation)ในเรื่องการเลื่อนขนาน (translation) การสะท้อน (reflection) และการหมุน (rotation) 
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  พีชคณิต   แบบรูป (pattern) ความสัมพันธ ์ฟังก์ชัน เซตและการด าเนินการของเซต การให้
เหตุผล นิพจน ์สมการ ระบบสมการ อสมการ กราฟ ล าดับเลขคณิต ล าดับเรขาคณิต อนุกรมเลขคณิต 
และอนุกรมเรขาคณิต 
  การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น   การก าหนดประเด็น การเขียนข้อค าถาม การก าหนดวิธี
การศึกษา การเก็บรวบรวมข้อมูล การจัดระบบข้อมลู การน าเสนอข้อมูล  ค่ากลางและการกระจายของ
ข้อมูล  การวิเคราะห์และการแปลความข้อมูล การส ารวจความคิดเห็น ความน่าจะเป็น   การใช้ความรู้
เกี่ยวกับสถิติและความน่าจะเป็นในการอธิบายเหตกุารณ์ต่างๆ และช่วยในการตัดสินใจในการด าเนิน
ชีวิตประจ าวัน 

ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์  การแก้ปัญหาดว้ยวิธีการท่ีหลากหลาย การให้เหตุผล 
การสื่อสาร การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์และการน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่างๆ ทาง
คณิตศาสตร์ และการเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อ่ืนๆ และความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

 
สาระและมาตรฐานการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 

หลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐานก าหนดมาตรฐานการเรียนรู้ใน 8 กลุ่มสาระการเรียนรู้  ซึ่ง
หนึ่งใน  8  กลุ่มสาระการเรียนรู้คือ  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  ซึ่งมีรายละเอียดดังนี้ 
 

สาระที่ 1  จ านวนและการด าเนินการ 
มาตรฐาน ค 1.1  เข้าใจถึงความหลากหลายของการแสดงจ านวนและการใช้ 

จ านวนในชีวิตจริง 
มาตรฐาน ค 1.2   เข้าใจถึงผลทีเ่กิดข้ึนจากการด าเนินการของจ านวนและ 

ความสัมพันธ์ระหว่าง การด าเนินการต่าง ๆ  และใช้ 
การด าเนินการในการแก้ปัญหา  

มาตรฐาน ค 1.3    ใช้การประมาณค่าในการค านวณและแก้ปญัหา 
มาตรฐาน ค 1.4   เข้าใจระบบจ านวนและน าสมบัตเิกี่ยวกบัจ านวนไปใช้  

สาระที่ 2   การวัด 
มาตรฐาน ค 2.1   เข้าใจพื้นฐานเกี่ยวกับการวัด   วัดและคาดคะเนขนาดของสิ่ง 

ที่ตอ้งการวัด 
มาตรฐาน ค 2.2   แก้ปัญหาเกี่ยวกบัการวัด  

สาระที่ 3  เรขาคณิต 
มาตรฐาน ค 3.1   อธิบายและวิเคราะหร์ูปเรขาคณิตสองมิติและสามมิติ 
มาตรฐาน ค 3.2   ใช้การนึกภาพ (visualization)  ใช้เหตุผลเกี่ยวกบัปริภูมิ  

(spatial reasoning)  และใช้แบบจ าลองทางเรขาคณิต  
(geometric model) ในการแก้ปญัหา 
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สาระที่ 4  พีชคณิต 
มาตรฐาน ค 4.1    เข้าใจและวิเคราะห์แบบรูป (pattern)  ความสัมพันธ์  และ 

ฟังก์ชัน 
มาตรฐาน ค 4.2    ใช้นิพจน ์ สมการ  อสมการ  กราฟ  และตัวแบบเชิง 

คณิตศาสตร ์ (mathematical   model) อ่ืน  ๆ  แทน 
สถานการณ์ตา่ง ๆ ตลอดจนแปลความหมายและน าไปใช ้
แก้ปัญหา 

สาระที่ 5  การวิเคราะห์ข้อมูลและความน่าจะเป็น 
มาตรฐาน ค 5.1   เข้าใจและใช้วิธีการทางสถิติในการวิเคราะห์ข้อมลู  
มาตรฐาน ค 5.2   ใช้วิธีการทางสถิติและความรู้เกี่ยวกบัความน่าจะเป็นใน 

การคาดการณ์ได้อย่างสมเหตสุมผล 
มาตรฐาน ค 5.3    ใช้ความรู้เกี่ยวกับสถิติและความน่าจะเป็นช่วยในการตัดสินใจ 

และแก้ปญัหา  

สาระที่ 6  ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร ์
มาตรฐาน ค  6.1    มีความสามารถในการแก้ปัญหา  การให้เหตุผล   การ 

สื่อสาร  การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์ และ 
การน าเสนอ การเชื่อมโยงความรู้ต่าง ๆ ทางคณิตศาสตร์
และเชื่อมโยงคณิตศาสตร์กับศาสตร์อ่ืน ๆ   และมีความคดิ
ริเริ่มสร้างสรรค ์

โครงสร้างเวลาเรียน 

 หลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพื้นฐาน ก าหนดกรอบโครงสร้างเวลาเรียนของกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์
ไว้ดังน้ี 

กลุ่มสาระการเรียนรู้/ 
กิจกรรม 

เวลาเรียน 

ระดับประถมศึกษา ระดับมัธยมศึกษาตอนต้น 
ระดับมัธยมศึกษา         

ตอนปลาย 
ป. 1 ป. 2 ป. 3 ป. 4 ป. 5 ป. 6 ม. 1 ม. 2 ม. 3 ม. 4-6 

 กลุ่มสาระการเรียนรู้  
     คณิตศาสตร์ 200 200 200 160 160 160 

120 
(3นก.) 

120 
(3นก.) 

120 
(3นก.) 

240 
(6นก.) 

รวมเวลาเรียน (พื้นฐาน) 
840 840 840 840 840 840 880 

(22นก.) 
880 

(22นก.) 
880 

(22นก.) 
1,560 

(39นก.) 
 กจิกรรมพฒันาผู้เรียน 120 120 120 120 120 120 120 120 120 360 
รายวิชา / กิจกรรมที่
สถานศึกษาจัดเพิ่มเติม          
ตามความพร้อมและจุดเน้น   

ปีละไม่เกิน 40 ชั่วโมง ปีละไม่เกิน 200  ชั่วโมง 
ไม่น้อยกว่า 1,560

ชั่วโมง 

รวมเวลาเรียนทั้งหมด ไม่เกิน  1,000 ชั่วโมง/ป ี ไม่เกิน 1,200 ชั่วโมง/ป ี
รวม 3  ป ี
ไม่น้อยกวา่ 

 3,600 ชั่วโมง 
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การก าหนดโครงสร้างเวลาเรียนพื้นฐาน และเพิ่มเติม สถานศึกษาสามารถด าเนินการ ดังนี้ 

ระดับมัธยมศึกษา  ต้องจัดโครงสร้างเวลาเรียนพื้นฐานใหเ้ปน็ไปตามที่ก าหนดและสอดคล้องกบั
เกณฑ์การจบหลักสูตร  

ส าหรับเวลาเรียนเพิม่เตมิ ทั้งในระดับประถมศึกษาและมัธยมศึกษา ให้จัดเป็นรายวิชาเพิ่มเติม 
หรือกิจกรรมพฒันาผูเ้รียน โดยพจิารณาใหส้อดคลอ้งกบัความพร้อม จุดเน้นของสถานศึกษาและเกณฑ์การ
จบหลักสูตร  เฉพาะระดบัช้ันประถมศึกษาปีที่ 1 - 3  สถานศึกษาอาจจัดใหเ้ป็นเวลาส าหรับสาระ   การ
เรียนรู้พื้นฐานในกลุ่มสาระการเรียนรู้ภาษาไทยและกลุม่สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์  

กิจกรรมพัฒนาผู้เรียนที่ก าหนดไว้ในช้ันประถมศึกษาปทีี่ 1 ถึงช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 3 ปีละ 120 
ช่ัวโมง และช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 4 - 6 จ านวน 360 ช่ัวโมงนั้น   เป็นเวลาส าหรบัปฏิบัติกจิกรรมแนะแนว
กิจกรรมนกัเรียน และกจิกรรมเพื่อสังคมและสาธารณประโยชน์  ในส่วนกิจกรรมเพื่อสังคมและ
สาธารณประโยชน์ใหส้ถานศึกษาจัดสรรเวลาใหผู้้เรียนได้ปฏิบัติกิจกรรม ดังนี้ 
 ระดับประถมศึกษา (ป.1  - ป.6)          รวม  6  ปี จ านวน  120  ช่ัวโมง 
 ระดับมัธยมศึกษาตอนต้น (ม.1 – ม.3)      รวม  3  ปี  จ านวน  120  ช่ัวโมง 
 ระดับมัธยมศึกษาตอนปลาย (ม. 4 – ม.6)  รวม  3  ปี  จ านวน  360  ช่ัวโมง 
 

การจัดการเรยีนรู้ 

 การจัดการเรียนรู้เป็นกระบวนการส าคัญในการน าหลักสูตรสู่การปฏิบัติ หลักสูตรแกนกลาง
การศึกษาข้ันพื้นฐาน  เป็นหลักสูตรที่มีมาตรฐานการเรียนรู้ สมรรถนะส าคัญและคุณลักษณะอันพงึประสงค์
ของผู้เรียน เป็นเป้าหมายส าหรับพัฒนาเด็กและเยาวชน 
 ในการพัฒนาผู้เรียนใหม้ีคุณสมบัติตามเป้าหมายหลักสูตร  ผู้สอนพยายามคัดสรร                     
กระบวนการเรียนรู้ จัดการเรียนรู้โดยช่วยให้ผูเ้รียนเรียนรูผ้า่นสาระที่ก าหนดไว้ในหลักสูตร ๘ กลุม่สาระ
การเรียนรู้  รวมทัง้ปลูกฝังเสริมสร้างคุณลักษณะอันพงึประสงค์ พัฒนาทกัษะต่างๆ  อันเป็นสมรรถนะ
ส าคัญใหผู้้เรียนบรรลุตามเป้าหมาย  

1.  หลักการจัดการเรียนรู ้
         การจัดการเรียนรู้เพื่อใหผู้้เรียนมีความรูู้ความสามารถตามมาตรฐานการเรียนรูู้
สมรรถนะส าคัญูและคุณลกัษณะอันพึงประสงค์ตามที่ก าหนดไว้ในหลักสูตรแกนกลางการศึกษา 
ข้ันพื้นฐาน   โดยยึดหลักว่า ผู้เรียนมีความส าคัญทีสุ่ด เช่ือว่าทุกคนมีความสามารถเรียนรู้และพฒันาตนเอง
ได้  ยึดประโยชน์ที่เกิดกบัผูเ้รียน กระบวนการจัดการเรียนรูต้้องสง่เสรมิใหผู้้เรียน สามารถพฒันาตาม
ธรรมชาติและเต็มตามศักยภาพ ค านึงถึงความแตกต่างระหว่างบุคคลและพัฒนาการทางสมอง             
เน้นให้ความส าคัญทั้งความรู้ และคุณธรรม  

2.   กระบวนการเรียนรู ้
              การจัดการเรียนรู้ทีเ่น้นผู้เรียนเป็นส าคัญ   ผู้เรียนจะตอ้งอาศัยกระบวนการเรียนรู้ที่
หลากหลาย  เป็นเครือ่งมอืที่จะน าพาตนเองไปสู่เป้าหมายของหลักสูตร  กระบวนการเรียนรู้ทีจ่ าเป็น
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ส าหรับผู้เรียน อาทิ กระบวนการเรียนรู้แบบบรูณาการ กระบวนการสร้างความรู้   กระบวนการคิด 
กระบวนการทางสงัคม กระบวนการเผชิญสถานการณ์และแก้ปัญหา กระบวนการเรียนรู้                      
จากประสบการณ์จริง กระบวนการปฏิบัติ ลงมือท าจริง  กระบวนการจัดการ กระบวนการวิจัย 
กระบวนการเรียนรูก้ารเรียนรู้ของตนเอง กระบวนการพัฒนาลักษณะนิสัย 
            กระบวนการเหล่าน้ีเป็นแนวทางในการจัดการเรียนรูท้ี่ผูเ้รียนควรได้รับการฝึกฝน 
พัฒนา เพราะจะสามารถช่วยให้ผู้เรียนเกิดการเรียนรู้ได้ดี  บรรลเุป้าหมายของหลกัสูตร ดังนั้น ผูส้อน                   
จึงจ าเป็นต้องศึกษาท าความเข้าใจในกระบวนการเรียนรู้ต่าง ๆ เพื่อใหส้ามารถเลือกใช้ในการจัด
กระบวนการเรียนรู้ได้อย่างมีประสิทธิภาพ 

3.  การออกแบบการจัดการเรียนรู ้
          ผู้สอนต้องศึกษาหลกัสูตรสถานศึกษาใหเ้ข้าใจถึงมาตรฐานการเรียนรู้  ตัวช้ีวัด  
สมรรถนะส าคัญของผู้เรียน คุณลักษณะอันพงึประสงค์  และสาระการเรียนรู้ทีเ่หมาะสมกับผู้เรียน  แล้วจึง
พิจารณาออกแบบการจัดการเรียนรู้โดยเลือกใช้วิธีสอนและเทคนิคการสอน  สื่อ/แหล่งเรียนรู้ การวัดและ
ประเมินผล เพื่อใหผู้้เรียนได้พัฒนาเต็มตามศักยภาพและบรรลุตามเป้าหมายทีก่ าหนด   

4.  บทบาทของผู้สอนและผู้เรียน 
           การจัดการเรียนรู้เพื่อใหผู้้เรียนมีคุณภาพตามเป้าหมายของหลักสูตร ทั้งผูส้อนและ
ผู้เรียนควรมีบทบาท ดังนี้ 

        4.1  บทบาทของผูส้อน 
         4.1.1  ศึกษาวิเคราะหผ์ู้เรียนเป็นรายบุคคล  แล้วน าข้อมูลมาใช้ในการวางแผน 
การจัดการเรียนรู้ ที่ท้าทายความสามารถของผู้เรียน 
         4.1.2  ก าหนดเป้าหมายที่ต้องการให้เกิดข้ึนกบัผูเ้รียน ด้านความรู้และทกัษะ 
กระบวนการ ที่เป็นความคิดรวบยอด หลักการ และความสมัพันธ์ รวมทั้งคุณลกัษณะอันพึงประสงค์  
              4.1.3  ออกแบบการเรียนรู้และจัดการเรียนรูท้ี่ตอบสนองความแตกต่างระหว่าง
บุคคลและพัฒนาการทางสมอง เพือ่น าผูเ้รียนไปสู่เป้าหมาย  
         4.1.4  จัดบรรยากาศที่เอื้อตอ่การเรียนรู้  และดูแลช่วยเหลอืผู้เรียนใหเ้กิดการ
เรียนรู ้ 

        4.1.5  จัดเตรียมและเลือกใช้สือ่ให้เหมาะสมกับกจิกรรม  น าภูมิปัญญาท้องถ่ิน   
เทคโนโลยีที่เหมาะสมมาประยุกต์ใช้ในการจัดการเรียนการสอน 

4.1.6  ประเมินความก้าวหน้าของผูเ้รียนด้วยวิธีการทีห่ลากหลาย  เหมาะสมกับ 
ธรรมชาติของวิชาและระดับพฒันาการของผู้เรียน  
         4.1.7  วิเคราะห์ผลการประเมินมาใช้ในการซ่อมเสรมิและพฒันาผูเ้รียน รวมทั้ง 
ปรับปรงุการจัดการเรียนการสอนของตนเอง 
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        4.2  บทบาทของผูเ้รียน 
           4.2.1   ก าหนดเป้าหมาย   วางแผนูและรบัผิดชอบการเรียนรู้ของตนเอง 
           4.2.2  เสาะแสวงหาความรู้ เข้าถึงแหล่งการเรียนรู้  วิเคราะห์ สังเคราะห์ข้อความรู้          
ตั้งค าถาม คิดหาค าตอบหรือหาแนวทางแก้ปัญหาด้วยวิธีการต่าง ๆ   ลงมือปฏิบัติจริง  สรุปสิ่งที่ได้เรียนรู้ด้วย
ตนเอง และน าความรู้ไปประยุกต์ใช้   ในสถานการณ์ต่าง  ๆ  มีปฏิสัมพันธ์ ท างาน ท ากิจกรรมร่วมกับกลุม่และ
ครู  ประเมินและพัฒนากระบวนการเรียนรู้ของตนเองอย่างต่อเนื่อง 

สื่อการเรียนรู้ 

สื่อการเรียนรูเ้ป็นเครื่องมือส่งเสริมสนับสนุนการจัดการกระบวนการเรียนรู้  ใหผู้้เรียนเข้าถึงความรู้ 
ทักษะกระบวนการ และคุณลักษณะตามมาตรฐานของหลักสูตรได้อย่างมีประสทิธิภาพ  สื่อการเรียนรู้มี
หลากหลายประเภท ทั้งสื่อธรรมชาติ  สื่อสิ่งพิมพ์    สื่อเทคโนโลยี และเครือข่าย  การเรียนรู้ต่างๆ ทีม่ีใน
ท้องถ่ิน  การเลือกใช้สือ่ควรเลือกให้มีความเหมาะสมกบัระดับพัฒนาการ และลีลาการเรียนรู้ที่หลากหลาย
ของผู้เรียน  การจัดหาสื่อการเรยีนรู้ ผูเ้รียนและผู้สอนสามารถจัดท าและพฒันาข้ึนเอง  หรือปรับปรงุ
เลือกใช้อย่างมีคุณภาพจากสื่อต่างๆ ที่มีอยูร่อบตัวเพื่อน ามาใช้ประกอบในการจัดการเรียนรู้ทีส่ามารถ
ส่งเสริมและสื่อสารใหผู้้เรียนเกิดการเรียนรู้  โดยสถานศึกษาควรจัดให้มีอย่างพอเพียง เพือ่พัฒนาให้ผูเ้รียน  
เกิดการเรียนรู้อย่างแท้จริง  สถานศึกษา  เขตพื้นที่การศึกษา หน่วยงานที่เกี่ยวข้องและผู้มีหน้าที่จัด
การศึกษาข้ันพื้นฐาน  ควรด าเนินการดังนี้   
  1.  จัดให้มีแหล่งการเรียนรู้  ศูนย์สื่อการเรียนรู้  ระบบสารสนเทศการเรียนรู้ และ
เครือข่ายการเรียนรู้ทีม่ีประสิทธิภาพทั้งในสถานศึกษาและในชุมชน  เพื่อการศึกษาค้นคว้าและการ
แลกเปลี่ยนประสบการณ์การเรียนรู้ ระหว่างสถานศึกษา  ท้องถ่ิน ชุมชน สังคมโลก 
  2.  จัดท าและจัดหาสื่อการเรียนรู้ส าหรบัการศึกษาค้นคว้าของผูเ้รียน  เสริมความรู้ให้
ผู้สอน   รวมทัง้จัดหาสิ่งที่มีอยู่ในท้องถ่ินมาประยกุต์ใช้เป็นสื่อการเรียนรู้ 
  3.  เลือกและใช้สื่อการเรียนรู้ทีม่ีคุณภาพ  มีความเหมาะสม  มีความหลากหลาย 
สอดคล้องกบัวิธีการเรียนรู้ ธรรมชาติของสาระการเรียนรู้ และความแตกต่างระหว่างบุคคลของผู้เรียน 
  4.  ประเมินคุณภาพของสื่อการเรียนรูท้ี่เลือกใช้อย่างเป็นระบบ   
  5.  ศึกษาค้นคว้า วิจัย เพื่อพัฒนาสื่อการเรียนรู้ให้สอดคล้องกับกระบวนการเรียนรู้ของ
ผู้เรียน 
  6.  จัดให้มีการก ากับ ติดตาม ประเมินคุณภาพและประสทิธิภาพเกี่ยวกับสื่อและการใช้สือ่
การเรียนรูเ้ป็นระยะๆ และสม่ าเสมอในการจัดท า การเลือกใช้ และการประเมินคุณภาพสื่อการเรียนรู้ที่ใช้
ในสถานศึกษา  ควรค านึงถึงหลักการส าคัญของสื่อการเรียนรู้ เช่น ความสอดคล้องกับหลกัสูต วัตถุประสงค์
การเรียนรู้  การออกแบบกจิกรรมการเรียนรู้  การจัดประสบการณ์ใหผู้เ้รียน เนื้อหามีความถูกต้องและ
ทันสมัย ไม่กระทบความมั่นคงของชาติ ไม่ขัดต่อศีลธรรม  มกีารใช้ภาษาที่ถูกต้อง  รูปแบบการน าเสนอที่
เข้าใจง่าย  และน่าสนใจ   
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การวัดและประเมินผลการเรียนรู้ 

 การวัดและประเมินผลการเรียนรู้ของผู้เรียนต้องอยูบ่นหลักการพื้นฐานสองประการคือการประเมิน
เพื่อพฒันาผูเ้รียนและเพื่อตัดสินผลการเรียน  ในการพฒันาคุณภาพการเรียนรู้ของผู้เรียนใหป้ระสบผล 
ส าเร็จนั้น  ผู้เรียนจะต้องได้รบัการพัฒนาและประเมินตามตวัช้ีวัดเพื่อให้บรรลุตามมาตรฐานการเรียนรู้ 
สะท้อนสมรรถนะส าคัญ และคุณลักษณะอันพงึประสงค์ของผู้เรียนซึ่งเป็นเป้าหมายหลักในการวัดและ
ประเมินผลการเรียนรู้ในทุกระดับไม่ว่าจะเป็นระดบัช้ันเรียน  ระดับสถานศึกษา  ระดับเขตพื้นที่การศึกษา 
และระดบัชาติ การวัดและประเมินผลการเรียนรู้ เป็นกระบวนการพัฒนาคุณภาพผูเ้รียนโดยใช้ผลการ
ประเมินเป็นข้อมลูและสารสนเทศที่แสดงพฒันาการ ความกา้วหน้า และความส าเร็จทางการเรียนของ
ผู้เรียน  ตลอดจนข้อมลูทีเ่ป็นประโยชน์ต่อการส่งเสริมให้ผูเ้รียนเกิด   การพฒันาและเรียนรู้อย่างเต็มตาม
ศักยภาพ 
 การวัดและประเมินผลการเรียนรูู้แบ่งออกเป็นู4ูระดับูได้แกู่ระดับช้ันเรียนูระดับสถานศึกษาู
ระดับเขตพื้นที่การศึกษาูและระดบัชาติููมีรายละเอียดูดังนี้ 

1.  การประเมินระดับช้ันเรียน  เป็นการวัดและประเมินผลที่อยู่ในกระบวนการจัดการ
เรียนรู้  ผู้สอนด าเนินการเป็นปกติและสม่ าเสมอ ในการจัดการเรียนการสอน ใช้เทคนิคการประเมินอย่าง
หลากหลาย เช่น การซักถาม การสงัเกต การตรวจการบ้าน การประเมินโครงงาน การประเมินช้ินงาน/ 
ภาระงาน  แฟ้มสะสมงาน การใช้แบบทดสอบ  ฯลฯ  โดยผู้สอนเป็นผูป้ระเมินเองหรือเปิดโอกาสใหผู้้เรียน
ประเมินตนเอง เพือ่นประเมินเพื่อน ผู้ปกครองร่วมประเมิน ในกรณีที่ไมผ่่านตัวช้ีวัดให้มีการสอนซ่อมเสรมิ  
           การประเมินระดับช้ันเรียนเป็นการตรวจสอบว่า ผู้เรียนมพีัฒนาการความก้าวหน้าใน 
การเรียนรู้  อันเป็นผลมาจากการจัดกจิกรรมการเรียนการสอนหรือไม่ และมากนอ้ยเพียงใด มีสิ่งที่จะต้อง
ได้รับการพัฒนาปรบัปรุงและสง่เสรมิในด้านใด นอกจากนี้ยังเป็นข้อมูลให้ผูส้อนใช้ปรับปรงุการเรียนการ
สอนของตนด้วย ทั้งนี้โดยสอดคลอ้งกบัมาตรฐานการเรียนรูแ้ละตัวช้ีวัด 

2.  การประเมินระดับสถานศึกษา  เป็นการประเมินที่สถานศึกษาด าเนินการเพื่อตัดสินผล
การเรียนของผู้เรียนเป็นรายปี/รายภาค ผลการประเมินการอ่าน  คิดวิเคราะห์และเขียน  คุณลักษณะ            
อันพึงประสงค์ และกจิกรรมพัฒนาผู้เรียน  นอกจากนีเ้พื่อให้ได้ข้อมูลเกี่ยวกับการจัดการศึกษาของ
สถานศึกษา ว่าส่งผลต่อการเรียนรู้ของผูเ้รียนตามเป้าหมายหรือไม่ ผู้เรียนมีจุดพัฒนาในด้านใด รวมทัง้
สามารถน าผลการเรียนของผูเ้รียนในสถานศึกษาเปรียบเทียบกับเกณฑร์ะดับชาติ ผลการประเมินระดับ
สถานศึกษาจะเป็นข้อมลูและสารสนเทศเพือ่การปรบัปรุงนโยบาย หลักสูตร โครงการ หรอืวิธีการจัดการ
เรียนการสอน  ตลอดจนเพื่อการจัดท าแผนพฒันาคุณภาพการศึกษาของสถานศึกษา   ตามแนวทางการ
ประกันคุณภาพการศึกษาและการรายงานผลการจัดการศึกษาต่อคณะกรรมการสถานศึกษา ส านักงานเขต
พื้นที่การศึกษา  ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาข้ันพื้นฐาน  ผู้ปกครองและชุมชน   
  3.  การประเมินระดับเขตพื้นที่การศึกษา   เป็นการประเมินคุณภาพผู้เรียนในระดับเขต
พื้นที่การศึกษาตามมาตรฐานการเรียนรู้ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน เพื่อใช้เป็นข้อมลู
พื้นฐานในการพฒันาคุณภาพการศึกษาของเขตพื้นที่การศึกษา   ตามภาระความรับผิดชอบ สามารถ
ด าเนินการโดยประเมินคุณภาพผลสัมฤทธ์ิของผู้เรียนด้วยข้อสอบมาตรฐานทีจ่ัดท าและด าเนินการโดยเขต
พื้นที่การศึกษา หรือด้วยความร่วมมือกับหน่วยงานต้นสงักัด ในการด าเนินการจัดสอบ นอกจากนี้ยังไดจ้าก



 

 

บทท่ี  8  การจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์ขั้นพื้นฐานเกี่ยวกับ 
การอินทิเกรต  ล าดับและอนุกรม 

262 
เอกสารประกอบการเรียนรายวิชา 1142403 แคลคูลัส 2 

โดยผู้ช่วยศาสตราจารย์เกษสุดา บูรณพันศักดิ์ 

การตรวจสอบทบทวนข้อมูลจากการประเมินระดับสถานศึกษาในเขตพื้นที่การศึกษา 
  4.  การประเมินระดับชาติ   เป็นการประเมินคุณภาพผูเ้รียนในระดับชาติตามมาตรฐาน 
การเรียนรู้ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน  สถานศึกษาต้องจัดใหผู้้เรียนทุกคนที่เรียนในช้ัน
ประถมศึกษาปีที่  3  ช้ันประถมศึกษาปีที่  6  ช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 3  และช้ันมัธยมศึกษาปีที่  6  เข้ารับการ
ประเมิน ผลจากการประเมินใช้เป็นข้อมลูในการเทียบเคียงคณุภาพการศึกษาในระดับต่าง ๆ เพื่อน าไปใช้ใน
การวางแผนยกระดบัคุณภาพการจัดการศึกษา  ตลอดจนเปน็ข้อมูลสนับสนุน   การตัดสินใจในระดับ
นโยบายของประเทศ 
      ข้อมูลการประเมินในระดับต่างๆ  ข้างต้น  เป็นประโยชน์ต่อสถานศึกษาในการ
ตรวจสอบทบทวนพฒันาคุณภาพผู้เรียน ถือเป็นภาระความรับผิดชอบของสถานศึกษาที่จะต้องจัดระบบ
ดูแลช่วยเหลอื ปรบัปรุงแก้ไข ส่งเสริมสนับสนุนเพื่อใหผู้้เรียนได้พัฒนาเต็มตามศักยภาพบนพื้นฐาน  ความ
แตกต่างระหว่างบุคคลที่จ าแนกตามสภาพปญัหาและความต้องการ ได้แก่ กลุม่ผูเ้รียนทั่วไป กลุ่มผู้เรียนที่มี
ความสามารถพเิศษ   กลุ่มผู้เรียนทีม่ีผลสมัฤทธ์ิทางการเรียนต่ า  กลุ่มผู้เรียนทีม่ีปัญหาด้านวินัยและ
พฤติกรรม  กลุ่มผู้เรียนที่ปฏิเสธโรงเรียน กลุ่มผูเ้รียนที่มปีัญหาทางเศรษฐกจิและสังคม กลุ่มพิการทาง
ร่างกายและสตปิัญญา เป็นต้น ข้อมลูจากการประเมินจึงเปน็หัวใจของสถานศึกษาในการด าเนินการ
ช่วยเหลือผู้เรียนได้ทันท่วงที ปดิโอกาสใหผู้้เรียนได้รับการพฒันาและประสบความส าเร็จในการเรียน 
      สถานศึกษาในฐานะผูร้ับผิดชอบจัดการศึกษา  จะต้องจดัท าระเบียบว่าด้วยการวัดและ
ประเมินผลการเรียนของสถานศึกษาใหส้อดคล้องและเป็นไปตามหลักเกณฑ์และแนวปฏิบัติทีเ่ป็นข้อก าหนด
ของหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน เพื่อให้บุคลากรที่เกี่ยวข้องทุกฝ่ายถือปฏิบัตริ่วมกัน  

เกณฑ์การวัดและประเมินผลการเรียน 

1.  การตัดสิน การใหร้ะดับและการรายงานผลการเรียน 
      1.1  การตัดสินผลการเรียน 
       ในการตัดสินผลการเรียนของกลุ่มสาระการเรียนรู้ การอ่าน คิดวิเคราะห์และเขียน 
คุณลักษณะอันพึงประสงค์ และกิจกรรมพฒันาผูเ้รียนนั้น ผูส้อนต้องค านึงถึงการพัฒนาผู้เรียนแต่ละคนเป็น
หลัก และต้องเก็บข้อมลูของผูเ้รียนทุกด้านอย่างสม่ าเสมอและต่อเนื่องในแต่ละภาคเรียน รวมทั้งสอนซ่อม
เสริมผู้เรียนให้พฒันาจนเต็มตามศักยภาพ    
          ระดับมัธยมศึกษา 
               (1)  ตัดสินผลการเรียนเป็นรายวิชา ผู้เรียนต้องมีเวลาเรียนตลอดภาคเรียนไม่
น้อยกว่าร้อยละ 80 ของเวลาเรียนทั้งหมดในรายวิชาน้ัน ๆ 
               (2)  ผู้เรียนตอ้งได้รบัการประเมินทุกตัวช้ีวัด และผ่านตามเกณฑ์ที่สถานศึกษา 
ก าหนด 
              (3)  ผู้เรียนตอ้งได้รบัการตัดสินผลการเรียนทุกรายวิชา 
         (4)  ผู้เรียนตอ้งได้รบัการประเมิน และมผีลการประเมินผ่านตามเกณฑ์ที่สถาน 
ศึกษาก าหนด ในการอ่าน  คิดวิเคราะห์และเขียน คุณลักษณะอันพึงประสงค์ และกจิกรรมพัฒนาผู้เรียน  
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  การพิจารณาเลื่อนช้ันทั้งระดบัประถมศึกษาและมัธยมศึกษา ถ้าผู้เรียนมีข้อบกพร่องเพียง
เล็กนอ้ย และสถานศึกษาพจิารณาเห็นว่าสามารถพัฒนาและสอนซ่อมเสริมได้ ให้อยู่ในดุลพินจิของสถาน 
ศึกษาที่จะผ่อนผันให้เลื่อนช้ันได้ แต่หากผูเ้รียนไมผ่่านรายวิชาจ านวนมาก และมีแนวโน้มว่าจะเป็นปัญหา
ต่อการเรียนในระดับช้ันทีสู่งข้ึน สถานศึกษาอาจตัง้คณะกรรมการพจิารณาใหเ้รียนซ้ าช้ันได้ ทั้งนี้ให้ค านึงถึง
วุฒิภาวะและความรู้ความสามารถของผู้เรียนเป็นส าคัญ 
               1.2  การให้ระดบัผลการเรียน 
                     ระดับมัธยมศึกษา  ในการตัดสินเพื่อให้ระดับผลการเรียนรายวิชา  ให้ใช้ตัวเลขแสดง
ระดับผลการเรียนเป็น 8 ระดับ  การประเมินการอ่าน คิดวิเคราะห์และเขียน และคุณลกัษณะอันพึง
ประสงค์นั้น ใหร้ะดับผลการประเมินเป็น ดีเยี่ยม  ดี  และผา่นการประเมินกจิกรรมพฒันาผูเ้รียน จะต้อง
พิจารณาทัง้เวลาการเข้าร่วมกจิกรรม การปฏิบัตกิิจกรรมและผลงานของผู้เรียน ตามเกณฑท์ี่สถานศึกษา
ก าหนด และใหผ้ลการเข้าร่วมกจิกรรมเป็นผ่าน และไมผ่่าน 

    1.3  การรายงานผลการเรียน 
   การรายงานผลการเรียนเป็นการสื่อสารให้ผูป้กครองและผูเ้รยีนทราบความก้าวหน้า             
ในการเรียนรู้ของผูเ้รียน ซึง่สถานศึกษาต้องสรปุผลการประเมินและจัดท าเอกสารรายงานใหผู้้ปกครอง
ทราบเป็นระยะๆ หรืออย่างน้อยภาคเรียนละ 1 ครั้งการรายงานผลการเรียนสามารถรายงานเป็นระดับ
คุณภาพการปฏิบัติของผู้เรียนทีส่ะท้อนมาตรฐานการเรียนรูก้ลุ่มสาระการเรียนรู้ 
         2.  เกณฑ์การจบการศึกษา 
    หลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน  ก าหนดเกณฑ์กลางส าหรับการจบการศึกษาเป็น 3
ระดับ คือ ระดบัประถมศึกษา ระดับมัธยมศึกษาตอนต้น  และระดับมัธยมศึกษาตอนปลาย 
    2.1  เกณฑ์การจบระดบัมัธยมศึกษาตอนต้น 
          2.1.1  ผู้เรียนเรียนรายวิชาพื้นฐานและเพิ่มเตมิไม่เกนิ 81 หน่วยกิต โดยเป็นรายวิชา
พื้นฐาน 63 หน่วยกิต และรายวิชาเพิ่มเติมตามทีส่ถานศึกษาก าหนด  
          2.1.2  ผู้เรียนต้องได้หน่วยกิตตลอดหลักสูตรไม่น้อยกว่า  77  หน่วยกิต  โดยเป็นรายวิชา
พื้นฐาน 63 หน่วยกิต  และรายวิชาเพิ่มเติมไม่น้อยกว่า 14 หน่วยกิต 
          2.1.3  ผู้เรียนมีผลการประเมิน การอ่าน  คิดวิเคราะห์และเขียน ในระดับผ่าน เกณฑ ์
การประเมินตามทีส่ถานศึกษาก าหนด 
          2.1.4  ผู้เรียนมีผลการประเมินคุณลักษณะอันพงึประสงค์  ในระดับผ่านเกณฑ์การประเมิน
ตามที่สถานศึกษาก าหนด 
          2.1.5  ผู้เรียนเข้าร่วมกจิกรรมพัฒนาผู้เรียนและมีผลการประเมินผ่านเกณฑ์การประเมิน
ตามที่สถานศึกษาก าหนด 
     2.2  เกณฑ์การจบระดบัมัธยมศึกษาตอนปลาย 
          2.2.1  ผู้เรียนเรียนรายวิชาพื้นฐานและเพิ่มเตมิ ไม่น้อยกว่า  81  หน่วยกิต โดยเป็น
รายวิชาพื้นฐาน  39  หน่วยกิต และรายวิชาเพิ่มเติมตามทีส่ถานศึกษาก าหนด  
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          2.2.2  ผู้เรียนต้องได้หน่วยกิตตลอดหลักสูตรไม่น้อยกว่า  77  หน่วยกิต  โดยเป็นรายวิชา
พื้นฐาน 39 หน่วยกิต  และรายวิชาเพิ่มเติม ไม่น้อยว่า 38 หน่วยกิต 
          2.2.3  ผู้เรียนมีผลการประเมิน  การอ่าน  คิดวิเคราะห์และเขียน  ในระดับผ่านเกณฑ์                 
การประเมินตามทีส่ถานศึกษาก าหนด 
          2.2.4  ผู้เรียนมีผลการประเมินคุณลักษณะอันพงึประสงค์  ในระดับผ่านเกณฑ์การประเมิน
ตามที่สถานศึกษาก าหนด 
          2.2.5  ผู้เรียนเข้าร่วมกจิกรรมพัฒนาผู้เรียนและมีผลการประเมินผ่านเกณฑ์การประเมิน
ตามที่สถานศึกษาก าหนด 
         ส าหรับการจบการศึกษาส าหรับกลุม่เป้าหมายเฉพาะ เช่น การศึกษาเฉพาะทาง การศึกษา
ส าหรับผู้มีความสามารถพเิศษ การศึกษาทางเลือก การศึกษาส าหรับผู้ด้อยโอกาส การศึกษาตามอัธยาศัย                 
ให้คณะกรรมการของสถานศึกษา  เขตพื้นที่การศึกษา  และผู้ที่เกี่ยวข้อง ด าเนินการวัดและประเมินผล 
การเรียนรู้ตามหลักเกณฑ์ในแนวปฏิบัติการวัดและประเมินผลการเรียนรู้ของหลักสูตรแกนกลางการศึกษา
ข้ันพื้นฐานส าหรับกลุ่มเป้าหมายเฉพาะ 

คุณภาพของผู้เรียน 

เมื่อผู้เรียนศึกษาจบระดบัช้ันมัธยมศึกษาปีที่ 6  ผู้เรียนต้องมีคุณภาพทางการเรียนดงันี ้
1.  มีความคิดรวบยอดเกี่ยวกับระบบจ านวนจริง  ค่าสัมบูรณ์ของจ านวนจรงิ จ านวนจริงที่

อยู่ในรูปกรณฑ์ และจ านวนจรงิที่อยู่ในรูปเลขยกก าลงัที่มเีลขช้ีก าลังเป็นจ านวนตรรกยะ  หาค่าประมาณ
ของจ านวนจริงทีอ่ยู่ในรูปกรณฑ์ และจ านวนจริงที่อยู่ในรปูเลขยกก าลงัโดยใช้วิธีการค านวณที่เหมาะสมและ
สามารถน าสมบัติของจ านวนจริงไปใช้ได้  

2.  น าความรู้เรื่องอัตราส่วนตรโีกณมิติไปใช้คาดคะเนระยะทาง ความสูง และแกป้ัญหา
เกี่ยวกับการวัดได้ 

3.  มีความคิดรวบยอดในเรือ่งเซต การด าเนินการของเซต และใช้ความรูเ้กี่ยวกับแผนภาพ
เวนน-์ออยเลอร์แสดงเซตไปใช้แก้ปญัหา และตรวจสอบความสมเหตสุมผลของการให้เหตุผล 

4.  เข้าใจและสามารถใช้การใหเ้หตผุลแบบอุปนัยและนิรนัยได้ 
5.  มีความคิดรวบยอดเกี่ยวกับความสมัพันธ์และฟังก์ชัน สามารถใช้ความสัมพันธ์และ

ฟังก์ชันแก้ปญัหาในสถานการณ์ต่าง ๆ ได้ 
6.  เข้าใจความหมายของล าดับเลขคณิต ล าดับเรขาคณิต และสามารถหาพจนท์ั่วไปได้ 

เข้าใจความหมายของผลบวกของ n พจน์แรกของอนุกรมเลขคณิต อนุกรมเรขาคณิต และหาผลบวก n 
พจน์แรกของอนุกรมเลขคณิต และอนุกรมเรขาคณิตโดยใช้สูตรและน าไปใช้ได้ 

7.  รู้และเข้าใจการแกส้มการ และอสมการตัวแปรเดียวดีกรไีม่เกินสอง รวมทั้งใช้กราฟ
ของสมการ อสมการ หรือฟังก์ชันในการแก้ปญัหา 

8.  เข้าใจวิธีการส ารวจความคิดเห็นอย่างง่าย เลอืกใช้ค่ากลางได้เหมาะสมกับข้อมูลและ
วัตถุประสงค์ สามารถหาค่าเฉลี่ยเลขคณิต มัธยฐาน ฐานนยิม ส่วนเบีย่งเบนมาตรฐาน และเปอร์เซ็นไทล์ของ
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ข้อมูล วิเคราะห์ข้อมลู และน าผลจากการวิเคราะห์ข้อมลูไปช่วยในการตัดสินใจ 
9.  เข้าใจเกี่ยวกับการทดลองสุ่ม เหตุการณ์ และความน่าจะเป็นของเหตกุารณ์ สามารถใช้

ความรู้เกี่ยวกับความน่าจะเป็นในการคาดการณ์ ประกอบการตัดสินใจ และแก้ปญัหาในสถานการณ์ต่างๆ ได ้
10.  ใช้วิธีการที่หลากหลายแก้ปญัหา  ใช้ความรู้ ทักษะและกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

และเทคโนโลยีในการแกป้ัญหาในสถานการณ์ ต่าง ๆ ได้อย่างเหมาะสม  ให้เหตผุลประกอบการตัดสินใจ 
และสรุปผลได้อย่างเหมาะสม  ใช้ภาษาและสัญลักษณ์ทางคณิตศาสตร์ในการสื่อสาร  การสื่อความหมาย  
และการน าเสนอ ได้อย่างถูกต้อง และชัดเจน  เช่ือมโยงความรู้ต่าง ๆ ในคณิตศาสตร์  และน าความรู้  
หลักการ  กระบวนการทางคณิตศาสตร์ไปเช่ือมโยงกบัศาสตร์อื่นๆ   และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

 จากการอธิบายเกี่ยวกับกลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตสาสตร์  ในด้านสาระและมาตรฐานการเรียนรู้
คณิตศาสตร์  โครงสร้างเวลาเรียน  การจัดการเรียนรู้  สื่อการเรียนรู้  การวัดและประเมินผลการเรียน 
เกณฑ์การวัดและประเมินผลการเรียน  และคุณภาพของผูเ้รยีน  เมื่อจบระดับช้ันมัธยมศึกษาตอนปลายใน
การศึกษาข้ันพื้นฐาน  เพื่อให้ทราบถงึรายละเอียดพื้นฐานเกีย่วกับการจัดการเรียนรู้ของกลุม่สาระการ
เรียนรู้คณิตศาสตร์ข้ันพื้นฐาน  และเช่ือมโยงต่อไปถึงการจัดการเรียนรูส้าระการเรียนรู้คณิตศาสตรเ์พิ่มเติม
ที่สถานศึกษาต้องเป็นผู้ก าหนดการจัดการเรียนการสอนใหส้อดคล้องตามโครงสร้างเวลาที่ได้ก าหนดไว้ใน
หลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน  พุทธศักราช  2551   

ในที่นี้จะขอยกตัวอย่าง  หลักสูตรสถานศึกษาโรงเรียนบดินทรเดชา ( สิงห ์สิงหเสน ี) 
สมุทรปราการ   กลุม่สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ พุทธศักราช 2554  ตามหลกัสูตรแกนกลางการศึกษาข้ัน
พื้นฐาน พุทธศักราช 2551  ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามธัยมศึกษา เขต 6  ส านักงานคณะกรรมการ
การศึกษาข้ันพื้นฐาน กระทรวงศึกษาธิการ  โดยมรีายละเอยีดในการจัดการเรียนรู้วิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเตมิ  
ระดับช้ันมัธยมศึกษาปทีี่  6  ดังนี้ 

 
โครงสร้างและรายวิชาของหลกัสูตรสถานศกึษาโรงเรียนบดินทรเดชา  (สิงห ์สิงหเสน)ี  
สมุทรปราการ  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณติศาสตร์  พุทธศกัราช 2554   

 โดยโรงเรียนบดินทรเดชา  (สิงห์  สิงหเสนี)  สมุทรปราการ  ได้จัดท าหลักสูตรกลุม่สาระ
การเรียนรู้คณิตศาสตร์  พุทธศักราช  25554  ตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน พุทธศักราช 
2551  ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามัธยมศึกษา เขต 6  ส านักงานคณะกรรมการการศึกษาข้ันพื้นฐาน 
กระทรวงศึกษาธิการ  โดยมีรายละเอียดโครงสร้างหลกัสูตร  ค าอธิบายรายวิชาและโครงสร้างรายวิชา
คณิตศาสตร์เพิ่มเติม  ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่  6  ดังนี้ 

โครงสร้างหลักสูตร  

โครงสร้างหลักสูตรของนกัเรียนที่มีความสามารถด้านวิทยาศาสตร์  คณิตศาสตร์  เทคโนโลยี  ของ
หลักสูตรสถานศึกษาโรงเรียนบดินทรเดชา  (สิงห ์สิงหเสน)ี  สมุทรปราการ  พุทธศักราช 2554  ไดก้ าหนด
กรอบโครงสร้างหลักสูตร  ระดบัช้ันมัธยมศึกษาปีที่  6  ไว้ดังนี้ 
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โครงสร้างหลักสูตร ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 6 
นักเรียนท่ีมีความสามารถดา้นวิทยาศาสตร ์คณิตศาสตร ์เทคโนโลยี 

 

ภาคเรียนท่ี 1 
เวลาเรียน 
(หน่วยกิต 
/ ชั่วโมง) 

ภาคเรียนท่ี 2 
เวลาเรียน 
(หน่วยกิต/ 

ชั่วโมง) 
รายวิชาพ้ืนฐาน  รายวิชาพ้ืนฐาน  
ท33101 ภาษาไทยพื้นฐาน  1.0 (40) ท33102 ภาษาไทยพื้นฐาน  1.0 (40) 
ส33101 สังคมศึกษา 5 1.0 (40) ส33103 สังคมศึกษา 6 1.0 (40) 
ส33102 ประวัติศาสตร ์3  0.5 (20) ส33104 ประวัติศาสตร ์4  0.5 (20) 
พ33101 สุขศึกษาและพลศึกษา  0.5 (20) พ33102 สุขศึกษาและพลศึกษา  0.5 (20) 
ศ33101 ศิลปะ  0.5 (20) ศ33102 ศิลปะ  0.5 (20) 
อ33105 ภาษาอังกฤษพื้นฐาน 5  1.0 (40) อ33106 ภาษาอังกฤษพื้นฐาน 6  1.0 (40) 
รวมเวลาเรียนรายวิชาพื้นฐาน  4.5 (180) รวมเวลาเรียนรายวิชาพื้นฐาน  4.5 (180) 
รายวิชาเพ่ิมเติม  รายวิชาเพ่ิมเติม  
ค33201 คณิตศาสตร์เพิ่มเติม  2.0 (80) ค33202 คณิตศาสตร์เพิ่มเติม  2.0 (80) 
ค30206 โครงงานคณิตศาสตร ์2  1.0 (40)* ว33205 ฟิสิกสเ์พิ่มเติม  2.0 (80) 
ว33204 ฟิสิกสเ์พิ่มเติม  2.0 (80) ว33225 เคมีเพิ่มเติม  1.5 (60) 
ว33224 เคมีเพิ่มเติม  1.5 (60) ว33244 ชีววิทยาเพิ่มเติม  1.5 (60) 
ว33243 ชีววิทยาเพิ่มเติม  2.0 (80) อ33206 ภาษาอังกฤษอ่าน– เขียน 6  1.5 (60) 
ว33287 โครงงานวิทยาศาสตร ์2  1.0 (40)* จ……ู 0.5 (20) 
ง30209 โครงงานคอมพิวเตอร ์2  1.0 (40)*   
อ33205 ภาษาอังกฤษอ่าน – เขียน 5  1.5 (60)   
จ……ู 0.5 (20)   
รวมเวลาเรียนรายวิชาเพ่ิมเตมิ  10.5(420) รวมเวลาเรียนรายวิชาเพ่ิมเตมิ  9.0(360) 
กิจกรรมพัฒนาผู้เรียน  60 กิจกรรมพัฒนาผู้เรียน  60 
กิจกรรมแนะแนว 20 กิจกรรมแนะแนว 20 
กิจกรรมบาเพ็ญประโยชน ์

40 

กิจกรรมบาเพ็ญประโยชน ์

40 
กิจกรรมชุมนุมวิชาการ กิจกรรมชุมนุมวิชาการ 
กิจกรรมจิตอาสา กิจกรรมจิตอาสา 
กิจกรรมนกัศึกษาวิชาทหาร กิจกรรมนกัศึกษาวิชาทหาร 
รวมเวลาเรียนท้ังหมด 14.5(640) รวมเวลาเรียนท้ังหมด 13.5(600) 
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หมายเหต ุ*  รายวิชาโครงงานใหเ้ลอืกเรียนกลุ่มสาระใดสาระหนึง่ จากกลุ่มสาระการเรียนรู ้ 
                 คณิตศาสตร์ วิทยาศาสตร ์หรือ การงานอาชีพและเทคโนโลย ี
 

รายวิชาตามหลักสูตรแกนกลางการศึกษาขั้นพ้ืนฐาน พุทธศักราช 2551  

หลักสูตรสถานศึกษาโรงเรียนบดินทรเดชา  (สิงห ์สิงหเสน)ี  สมุทรปราการ  พุทธศักราช 2554  
ได้จัดรายวิชาตามสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่  6  มีรายละเอียดดังนี ้

สาระการเรียนรู้พื้นฐาน  
- 

สาระการเรียนรู้เพิม่เติม  
ช้ันมัธยมศึกษาปีที ่6  
ค33201 คณิตศาสตร์เพิ่มเติม 80 ช่ัวโมง 4 ช่ัวโมง/สปัดาห ์ 
ค33202 คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม 80 ชั่วโมง 4 ชั่วโมง/สัปดาห์  

สาระการเรียนรู้เพิม่พูนประสบการณ์  
ค30201 คณิตศาสตร์เพิ่มพูนประสบการณ์1 20 ช่ัวโมง 1 ช่ัวโมง/สัปดาห ์ 
ค30202 คณิตศาสตร์เพิ่มพูนประสบการณ์ 2 20 ช่ัวโมง 1 ช่ัวโมง/สัปดาห ์ 
ค30203 คณิตศาสตร์เพิ่มพูนประสบการณ์ 3 20 ช่ัวโมง 1 ช่ัวโมง/สัปดาห ์ 
ค30204 คณิตศาสตร์เพิ่มพูนประสบการณ์ 4 20 ช่ัวโมง 1 ช่ัวโมง/สัปดาห ์ 
ค30205 โครงงานคณิตศาสตร ์1 40 ช่ัวโมง 2 ช่ัวโมง/สปัดาห์  
ค30206 โครงงานคณิตศาสตร ์2 40 ช่ัวโมง 2 ช่ัวโมง/สปัดาห์ 

 

ค าอธิบายรายวิชาและโครงสร้างรายวิชาคณิตศาสตร์เพ่ิมเติม  กลุ่มสาระการเรียนรู้
คณิตศาสตร์  ระดับชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี  6 

  ในที่นี้  จะขอยกตัวอย่างค าอธิบายรายวิชาเพิ่มเติมทีส่อดคลอ้งกับเนื้อหาแคลคูลสั
เบื้องต้น  ของหลกัสูตรสถานศึกษาโรงเรียนบดินทรเดชา  (สิงห์  สิงหเสน)ี  สมุทรปราการ  พุทธศักราช  
2554  มีรายละเอียดดังนี ้
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ค าอธิบายรายวิชาเพ่ิมเติม 
ค33202 คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม      กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
ชั้นมัธยมศึกษาปี ท่ี 6  ภาคเรียนท่ี 2  เวลา 80 ชั่วโมง  จ านวน 2.0 หน่วยกิต 

ศึกษา  ค้นคว้า  ฝึกทักษะ / กระบวนการเกี่ยวกับเรื่องดังตอ่ไปนี้ 
แคลคูลัสเบื้องต้น  ลิมิตและความต่อเนื่องของฟงัก์ชัน  อัตราการเปลี่ยนแปลง  อนุพันธ์ ของ

ฟังก์ชัน  ปฎิยานุพันธ์  
ล าดับอนันต์และอนุกรมอนันต ์ 
ก าหนดการเชิงเส้น  ตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์ของก าหนดการเชิงเส้น  การหาค าตอบ  ของระบบ

อสมการเชิงเส้นโดยใช้กราฟ  การแก้ปัญหาก าหนดการเชิงเส้นโดยวิธีใช้กราฟ  
โดยใช้ความรู้  ทักษะ /กระบวนการทางคณิตศาสตร์และเทคโนโลยีในการแก้ปัญหาใน 

สถานการณ์ต่างๆ  ได้อย่างเหมาะสม  โดยใช้วิธีการที่หลากหลายในการคิดค านวณ  การแก้ปญัหา  การให้
เหตผุลประกอบการตัดสินใจและสรุปผลได้อย่างถูกต้องเหมาะสม  ใช้ภาษาและสัญลกัษณ์  ทาง
คณิตศาสตร์ในการสื่อสาร  การสือ่ความหมายและการน าเสนอได้อย่างถูกต้องชัดเจน เช่ือมโยง ความรู้ 
ต่างๆ  ในคณิตศาสตร์และน าความรู ้ หลกัการ  กระบวนการทางคณิตศาสตร์ไปเช่ือมโยงกบัศาสตร์อื่นๆ  

เพื่อใหเ้ห็นคุณค่าและมีเจตคติที่ดีต่อคณิตศาสตร์  มีความใฝ่เรียนรู ้ ความมุ่งมั่นในการท างาน รู้
สามารถท างานอย่างเป็นระบบระเบียบ  มีวินัย  มีความรอบคอบ  มีความรับผิดชอบ  มีความซื่อสัตย์สุจริต  
มีวิจารณญาณและมีความเช่ือมั่นในตนเองและใช้ในชีวิตประจ าวันอย่างสร้างสรรค์  

ผลการเรียนรู้ 
1.  หาลิมิตของฟงัก์ชันที่ก าหนดให้ได้และบอกได้ว่าฟังก์ชันที่ก าหนดใหเ้ป็นฟังก์ชันต่อเนื่อง หรือไม ่ 
2.  หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้และน าความรูเ้รือ่งอนุพันธ์ของฟังก์ชันไปประยุกต์ได ้ 
3.  หาปริพันธ์ไม่จ ากัดเขตของฟังก์ชันที่ก าหนดให้ได ้ 
4.  หาปริพันธ์จ ากัดเขตของฟังก์ชันบนช่วงท่ีก าหนดให้ และหาพ้ืนท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้งบน

ช่วงท่ี ก าหนดให้ได้  
5.  ระบุได้ว่าล าดับใดเปน็ล าดับอนนัต ์ 
6.  หาลิมิตของล าดับอนันต์ได้และบอกได้ว่าล าดบัอนันตท่ี์ก าหนดให้เป็นล าดับลู่เข้าหรือล าดบั     

ลู่ออก  
7.  บอกได้ว่าอนุกรมท่ีก าหนดให้เป็นอนุกรมลู่เข้าหรืออนุกรมลู่ออก  
8.  บอกได้ว่าอนุกรมเลขคณิตหรืออนุกรมเรขาคณิตท่ีก าหนดให้เป็นอนุกรมลู่เขา้หรือลู่ออก  
9.  หาผลบวกอนันต์ของอนุกรมลู่เข้าท่ีก าหนดให้ได ้ 
10.  หาผลบวกอนันต์ของอนุกรมเลขคณิตหรืออนุกรมเรขาคณิตซึง่เป็นอนุกรมลู่เข้าได้  
11.  สร้างตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์ของก าหนดการเชิงเส้นของปัญหาที่ก าหนดให้ได ้ 

 



 

 

บทท่ี  8  การจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์ขั้นพื้นฐานเกี่ยวกับ 
การอินทิเกรต  ล าดับและอนุกรม 

269 
เอกสารประกอบการเรียนรายวิชา 1142403 แคลคูลัส 2 

โดยผู้ช่วยศาสตราจารย์เกษสุดา บูรณพันศักดิ์ 

12.  หาค าตอบของปัญหาก าหนดการเชิงเส้นโดยการใช้กราฟได้เมื่อก าหนดสมการจุดประสงค์และ 
อสมการข้อจ ากัด  

13.  หาค าตอบของปัญหาก าหนดการเชิงเส้นโดยการใช้กราฟได้ เมื่อก าหนดปัญหาในรูปข้อความ 
ที่สามารถเขียนอยู่ในรปูสมการจุดประสงค์และอสมการข้อจ ากัด  
รวมท้ังหมด 13 ผลการเรียนรู้ 

โครงสร้างรายวิชาเพ่ิมเติม 
ค33202 คณิตศาสตร์เพ่ิมเติม      กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
ชั้นมัธยมศึกษาปีท่ี 6  ภาคเรียนท่ี 2  เวลาเรียน 80 ชั่วโมง  จ านวน 2.0 หน่วยกิต 
 

ล าดับ
ท่ี 

ชื่อหน่วยการ
เรียนรู ้

ผลการเรียนรู้ สาระส าคัญ 
เวลา 

(ชั่วโมง) 
น้ าหนัก
คะแนน 

1 แคลคูลัส
เบื้องต้น 

1. หาลิมิตของฟังก์ชันที่
ก าหนดให้ได ้และบอกได้ว่า
ฟังก์ชันที่ก าหนดให ้เป็นฟังก์ชัน
ต่อเนื่องหรอืไม ่ 
2. หาอนุพันธ์ของฟังก์ชันได้
และน าความรู้เรื่องอนุพันธ์ของ
ฟังก์ชันไปประยุกต์ได ้ 
3. หาปริพันธ์ไม่จ ากัดเขตของ
ฟังก์ชันท่ีก าหนดให้ได้  
4. หาปริพันธ์จ ากัดเขตของ
ฟังก์ชันบนช่วงท่ีก าหนดให้ 
และหาพ้ืนท่ีปิดล้อมด้วยเสน้
โค้งบนช่วงท่ีก าหนดให้ได ้ 

- ลิมิตของฟังก์ชัน  
- ความต่อเนื่องของฟังก์ชัน  
- อนุพันธ์ของฟังก์ชัน  
- การหาอนุพันธ์ของฟงัก์ชัน
พีชคณิตโดยใช้สูตร  
- อนุพันธ์ของฟังก์ชันประกอบ  
- อนุพันธ์อันดับสูง  
- การประยุกต์ของอนุพันธ์  
- ความชันของเส้นโค้ง  
- ปฏิยานุพันธ ์ 
- ปริพันธ์ไม่จ ากัดเขต  
- ปริพันธ์จ ากัดเขต  
- พ้ืนท่ีท่ีปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง  
รวม  

2 
3 
2 
4 

 

4 
4 
4 
2 
4 
3 
4 
4 
40 

1 
1 
1 
2 

 

2 
2 
2 
1 
2 
2 
2 
2 
20 

2 ล าดับอนันต์
และอนุกรม
อนันต ์

5. ระบุได้ว่าล าดับใดเป็น
ล าดับอนันต ์
6. หาลิมิตของล าดับอนันต์ได้
และบอกได้ว่าล าดับอนันต์ท่ี
ก าหนดให้เป็นล าดับลู่เข้าลู่
ออก 

- ล าดับอนันต ์
- ลิมิตของล าดบัอนันต ์
- อนุกรมอนันต ์
- ผลบวกอนันต์ของอนุกรมลู่
เข้าท่ีก าหนด Sn  ให้ 

4 
4 
4 
4 
 
 
 

2 
2 
2 
2 
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ล าดับ
ท่ี 

ชื่อหน่วยการ
เรียนรู ้

ผลการเรียนรู ้ สาระส าคัญ 
เวลา 

(ชั่วโมง) 
น้ าหนัก
คะแนน 

2 ล าดับอนันต์
และอนุกรม
อนันต ์

7. บอกได้ว่าอนุกรมท่ีก าหนด 
Sn ให้เป็นอนุกรมลู่เข้าหรือ
อนุกรมลู่ออก8. บอกได้ว่า
อนุกรมเลขคณิตหรืออนุกรม
เรขาคณิตท่ีก าหนดให้เป็น
อนุกรมลู่เข้าหรือลู่ออก 
9. หาผลบวกอนันต์ของ
อนุกรมลู่เข้าท่ีก าหนด  Sn   
ให้ได้ 
10.หาผลบวกอนันต์ของ
อนุกรมเลขคณิตหรืออนุกรม
เรขาคณิตซึ่งเปน็อนุกรมลู่เขา้
ได้ 

- ผลบวกอนันต์ของอนุกรม
เลขคณิตหรืออนุกรม
เรขาคณิตซึ่งเปน็อนุกรม    
ลู่ เข้า 
 
 
 
 

 

 

 
 

 

4 
 
 
 
 
 
 

 

 

 
 

 

2 
 
 
 
 
 

 

 

 

 
 

                   รวม 20 10 
 

 จากข้อมลูการจัดท าหลกัสูตรสถานศึกษาของโรงเรียนบดินทรเดฃา  (สิงห ์สิงหเสน ี) 
สมุทรปราการ   กลุม่สาระการเรียนรู้คณิตศาสตร ์ พุทธศักราช 2554  ตามหลกัสูตรแกนกลางการศึกษาข้ัน
พื้นฐาน พุทธศักราช 2551  ส านักงานเขตพื้นที่การศึกษามธัยมศึกษา เขต 6  ส านักงานคณะกรรมการ
การศึกษาข้ันพื้นฐาน กระทรวงศึกษาธิการ  ผูเ้ขียนได้น ามาเป็นตัวอย่างประกอบการเรียนการสอนใน
รายวิชาเท่านั้น  ซึ่งยังมหีลกัสูตรของสถานศึกษาอื่นๆ  อีกทีจ่ัดท าหลักสูตรที่อาจแตกต่างจากหลักสูตร
สถานศึกษาของโรงเรียนแหง่นี้  ดังนั้นผู้เรียนสามารถศึกษาค้นคว้าเพิ่มเติมได้จากเอกสาร / เว็ปไซต์  ที่มี
การเผยแพร่  เพือ่วิเคราะห์  สังเคราะห์  ความเหมือนและความต่างของหลักสูตรแตล่ะสถานศึกษาน้ันๆ 

 และจากที่ได้กล่าวมานั้น  พบว่าเนื้อหาแคลคูลัสเบื้องต้นเรื่องลิมิต  ความต่อเนื่อง  และอนุพันธ์  
ได้จัดอยู่ในรายวิชาคณิตศาสตร์เพิ่มเติม  ระดับช้ันมัธยมศึกษาปีที่  6  ภาคเรียนที่  2  ซึ่งนักเรียนต้องมีผล
การเรียนรู้ดงันี ้

1.  หาปริพันธ์ไม่จ ากัดเขตของฟงัก์ชันที่ก าหนดให้ได ้ 
2.  หาปริพันธ์จ ากัดเขตของฟงัก์ชันบนช่วงที่ก าหนดให ้และหาพื้นที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง 

บนช่วงที ่ก าหนดให้ได ้ 
3.  ระบุได้ว่าล าดับใดเป็นล าดับอนันต ์ 
4.  หาลิมิตของล าดับอนันต์ได้และบอกได้ว่าล าดบัอนันต์ที่ก าหนดให้เป็นล าดบัลูเ่ข้าหรือ 

ล าดับลู่ออก  
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5.  บอกได้ว่าอนุกรมที่ก าหนดใหเ้ป็นอนุกรมลูเ่ข้าหรอือนุกรมลู่ออก  
6.  บอกได้ว่าอนุกรมเลขคณิตหรอือนุกรมเรขาคณิตที่ก าหนดให้เป็นอนุกรมลูเ่ข้าหรือ 

ลู่ออก  
7.  หาผลบวกอนันต์ของอนุกรมลู่เข้าทีก่ าหนดให้ได ้ 
8.  หาผลบวกอนันต์ของอนุกรมเลขคณิตหรืออนุกรมเรขาคณิตซึ่งเป็นอนุกรมลูเ่ข้าได้  

 
 ซึ่งพบว่า  จากผลการเรียนรู้ทั้ง  2  ข้อข้างต้นนี้  มีความสอดคล้องกบัเนื้อหาในรายวิชา  1142403  
แคลคูลัส  2  ของหลักสูตรครุศาสตรบัณฑิต สาขาวิชาคณิตศาสตร์ (5 ปี)  (หลักสูตรปรบัปรุง พ.ศ.  2554)  
คณะครุศาสตร์  มหาวิทยาลัยราชภัฏบุรรีัมย์  โดยมีค าอธิบายรายวิชาดังนี้ 
 
 “1141403 แคลคูลัส  2 
   Calculus  II 
   รายวิชาที่ต้องเรียนมาก่อน  :  1141402  แคลคูลัส  1 
    การหาปริพันธ์ เทคนิคของการหาปริพันธ์ การประยุกต์ของปริพันธ์จ ากัดเขต 
ปริพันธ์ไม่ตรงแบบ ล าดับและอนุกรมของจ านวน การใช้โปรแกรมส าเร็จรปูทางคณิตศาสตร์หาค าตอบ
เบื้องต้นและการประยุกต์ใช้ในการจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์ข้ันพื้นฐาน 
 
 และจากเนื้อหาที่ได้กล่าวมาในบทที่  1  -  7  ได้น าเสนอเนือ้หาทุกหัวข้อแล้ว  ยกเว้นการน า
เนื้อหาไปประยุกต์ใช้ในการจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์พื้นฐาน  ฉะนั้นหัวข้อต่อจากนี้จะขอยกตัวอย่าง     
การเขียนแผนการจัดการเรียนรู้  เพื่อเป็นตัวอย่างให้ผูเ้รียนศึกษาหลักการเขียนแผนการจัดการเรียนรู้
เกี่ยวกับการหาปรพิันธ์ เทคนิคของการหาปริพันธ์ การประยุกต์ของปริพันธ์จ ากัดเขต ปริพันธ์ไม่ตรงแบบ 
ล าดับและอนุกรมของจ านวน ดังนี้   
 
แผนการจัดการเรียนรู ้

 ในส่วนน้ีจะน าเสนอตัวอย่างแผนการจัดการเรียนรูเ้รื่องการประยุกต์ของปริพันธ์จ ากัดเขต จ านวน  
1  แผน  เพื่อเป็นตัวอย่างใหผู้้เรียนศึกษาและน าไปประยุกตใ์ช้ในการเขียนแผนการจัดการเรียนรูเ้กี่ยวกบั
แคลคูลัสเบื้องต้นในหัวข้ออื่นๆ  ได้ต่อไป  โดยมีรายละเอียดดังต่อไปนี ้
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แผนการจัดการเรียนรู้ 
สาระการเรียนรู้รายวิชาคณิตศาสตร์เพิม่เติม  ช่วงช้ันที่  4   ช้ันมัธยมศึกษาปีที่  6 
หน่วยการเรียนรู้ที่ เรือ่งแคลคูลัสเบือ้งต้น     จ านวน   -   ช่ัวโมง 
แผนการเรียนรู้ที่  เรือ่งการหาพื้นที่ใต้เส้นโค้งกบัแกน  X   เวลา      2   ช่ัวโมง 
สอนวันที่................เดือน.................................พุทธศักราช..................... เวลาสอน......................... 
 

1. มาตรฐาน 
  ค 4.1     เข้าใจและวิเคราะห์แบบรปู (pattern)  ความสัมพันธ์  และฟังก์ชัน 
  ค 4.2     ใช้นิพจน์  สมการ  อสมการ  กราฟ  และตัวแบบเชิงคณิตศาสตร์ 

(mathematical  model) อื่นๆ   แทนสถานการณ์ต่างๆ  ตลอดจนแปล 
ความหมายและน าไปใช้แกป้ัญหา 

ค 6.1     มีความสามารถในการแก้ปญัหา  การให้เหตุผล   การสื่อสาร  การสื่อความหมาย 
ทางคณิตศาสตร์ และการน าเสนอ การเช่ือมโยงความรู้ต่างๆ ทางคณิตศาสตร ์
และเช่ือมโยงคณิตศาสตรก์ับศาสตร์อื่นๆ   และมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

2. ผลการเรียนรู้ท่ีคาดหวัง 

2.1 ด้านความรู้ 

นักเรียนสามารถประยุกตใ์ช้ปรพิันธ์จ ากัดเขตในการหาพื้นทีร่ะหว่างเส้นโค้งกบัแกน  X  ได ้

2.2 ด้านทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร์ 

2.2.1  นักเรียนมีความสามารถในการให้เหตุผล 
2.2.2  นักเรียนมีความสามารถในการแก้ปัญหา 
2.2.3  นักเรียนมีความสามารถในการสื่อสาร  การสื่อความหมายทางคณิตศาสตร์ และ 

การน าเสนอ 
2.2.4  นักเรียนมีความคิดริเริ่มสร้างสรรค์ 

2.3 ด้านคุณลักษณะ 

2.3.1  นักเรียนมีความรบัผิดชอบ  และความรอบคอบในการท างาน 
2.3.2  นักเรียนมีความซื่อสัตย์ 
2.3.3  นักเรียนมีความเช่ือมั่นในตนเอง 
2.3.4  นักเรียนมีระเบียบวินัย 
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f(x)

dx

A

y = f(x)

0

y

xx = bx = a

f(x)

dx

A
y = f(x)

0
y

x
x = bx = a

3. สาระการเรยีนรู้ 

การหาพื้นที่ใต้เส้นโค้งกบัแกน  X 

4. สาระส าคัญ 

ให้  f  เป็นฟงัก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  [a , b] และ  A  เป็นพื้นที่ของอาณาบริเวณที่ปิดล้อม
ด้วยเส้นโค้ง )x(f    y    แกน  x  เส้นตรง a    x   และเส้นตรง b    x   ดังรูปที่ 8.1 
 
 

 

 

 
 

  รูปท่ี  8.1 (ก)      รูปท่ี  8.1 (ข) 

ถ้า  0    )x(f    ส าหรับทุก  b] , a[    x    จะได้  
b

a

f(x)dx    A       ดังรูปที่  8.1  (ก) 

ถ้า  0    )x(f    ส าหรับทุก  b] , a[    x    จะได้  
b

a

f(x)dx    A   ดังรูปที่  8.1  (ข) 

หมายเหตุ  ถ้าให้  dA แทนพื้นทีส่ี่เหลี่ยมบางๆ ซึ่งสูง f(x)  หนา dx ณ จุด (x , y) ใดๆ บนเส้นโค้ง  
              )x(f    y   จะได ้

    dx)x(f  dA    

                            
b

a

f(x)dx    A    

    โดยทั่วไป พื้นที่ที่ค านวณมานั้นไม่สามารถติดลบได้ ดังนัน้จึงสรปุได้ว่า  
b

a

dx|f(x)|    A  

5. กิจกรรมการเรียนรู ้

การจัดกจิกรรมการเรียนรู้ในแผนการจัดการเรียนรู้นี้  จะใช้ทฤษฎีการจัดกจิกรรมการเรียน 
การสอนของแวนฮีลี  ซึ่งมีขั้นตอนการสอน  5  ข้ันตอนดังนี้ 

f(x)

dx
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y

x0
a

b

 ขั้นน า 
 ข้ันที่  1  การใช้ค าถามเพื่อน าเข้าสูบ่ทเรียน 

5.1  ครูทบทวนเรือ่งการอินทเิกรต  โดยให้นักเรียนพิจารณาภาพเกี่ยวกับการหาพื้นที่ระหว่าง 
เส้นโค้งกับแกน X  เมื่อฟังก์ชัน  f  ซึ่งเป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง [a , b]  ดังรปู 8.2 

 
 
 
 

 
 

รูปท่ี  8.2 

และใช้การถาม-ตอบจากสิ่งที่นกัเรียนได้พิจารณาจากกราฟ  เช่น  ครูถามนักเรียนว่า  
“นักศึกษามีวิธีในการหาพื้นที่ใต้เส้นโค้งที่ตอ้งการนี้ได้อย่างไร” (โดยการแบ่ง 

พื้นที่ใต้เส้นโค้งที่ต้องการหาออกเป็นแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าเล็ก  ๆ  เท่า  ๆ  กัน แล้วพื้นที่ใต้เส้นโค้งที่ต้องการ
หาค านวณได้จากผลบวกของพื้นที่ของแทง่สีเ่หลี่ยมเลก็  ๆ  เหล่าน้ัน) 

“ผลบวกของพื้นที่ของแท่งสี่เหลี่ยมเล็ก  ๆ  เรียกว่าอย่างไร”  (ผลบวกรีมันท์  
ส าหรับ f บนช่วง [a , b]  ) 

  “นักเรียนคิดว่าความกว้างของแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้ามผีลต่อค่าของพื้นที่ใต้เส้นโค้ง 
ที่ค านวณมาหรือไม ่ เพราะเหตุใด”  (มีผล  เพราะถ้ามีความกว้างมากจะท าให้แท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าที่แบ่งนั้น
มีขนาดเกินพื้นที่ใต้เส้นโค้ง  ท าให้ค่าของพื้นทีท่ี่ค านวณได้เกิดความผิดพลาดจากความเป็นจรงิ) 

“นักเรียนจะท าอย่างไรให้พื้นที่ใต้เส้นโค้งมีค่าใกล้เคียงกับความเป็นจริงมาก 
ที่สุด”  (โดยการแบ่งแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าเล็ก  ๆ  มากขึ้นจนความกว้างเข้าใกล้  0  ท าให้แท่งสีเ่หลี่ยมผืนผ้า
เล็ก  ๆ  นั้นแนบกับเส้นโค้ง  จึงท าให้ผลบวกของแท่งสี่เหลีย่มผืนผ้าเหล่าน้ันมีค่าประมาณใกลเ้คียงกบัพื้นที่
ใต้เส้นโค้งที่ต้องการหาได้) 

“ค าว่า  ความกว้างเข้าใกล้  0  นั้นจะเกี่ยวข้องกับเนื้อหาเรือ่งใด”  (เรื่องลิมิต) 
“ดังนั้น  เมื่อลิมิต  มารวมกบั  ผลบวกรีมันท์  เราเรียกหลักการนี้ว่าอย่างไร”  

(การอินทิเกรตจ ากัดเขต) 
“เขียนสญัลกัษณ์ได้อย่างไร”

(  








b

a

n

1k
kk

0|P|
 n

P

0|P|
 n

f(x)dx    x)C(flim    Slim ) 
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f(x)

dx

A

y = f(x)

0

y

xx = bx = a

f(x)

dx

A
y = f(x)

0
y

x
x = bx = a

 ขั้นสอน 
 ข้ันที่  2  การเรียนรู้สิง่ใหมอ่ย่างมทีิศทาง 

 
5.2  ครูให้นักเรียนพจิารณากราฟของฟังก์ชัน f  เมื่อ  ให้  f  เป็นฟงัก์ชันต่อเนือ่งบนช่วง   

[a , b] และ  A  เป็นพื้นที่ของอาณาบรเิวณที่ปิดล้อมด้วยเสน้โค้ง )x(f    y    แกน  x  เส้นตรง a    x   
และเส้นตรง b    x   ดังรูปที่ 8.1 (ก)  และ  รูปที่  8.1 (ข) 

 

 

 

 
 
  รูปท่ี  8.1 (ก)      รูปท่ี  8.1 (ข) 

5.3  ครูถามนักเรียนว่า   

“ในช่วง  [a , b]   กราฟของเส้นโค้ง y = f(x)  ในรูปที่  8.1  (ก)  และรูปที่  8.1  (ข)    
มีลักษณะเป็นอย่างไร”  (รูปที่   8.1  (ก)  เส้นโค้งอยู่เหนือแกน  x   และรูปที่  8.1  (ข)  เส้นโค้งอยู่ใต้แกน 
X) 

“เส้นโค้ง y = f(x)   อยู่เหนือแกน  X  แสดงว่าเส้นโค้ง y = f(x)  นั้นมีค่าเป็นอย่างไร”   
(f(x)  0)   

“เส้นโค้ง y = f(x)   อยู่ใต้แกน  X  แสดงว่าเส้นโค้ง y = f(x)  นั้นมีค่าเป็นอย่างไร”   
(f(x)  0)   

“นักเรียนจะหาพื้นที่ใต้เส้นโค้งที่อยูเ่หนือแกน  X  ได้อย่างไร”  (โดยการแบ่งพื้นที่ใต้โค้ง 
ออกเป็นแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าเล็กๆ  เท่าๆ  กัน  ที่มีความกว้างเข้าใกล้  0  เพื่อให้แทง่สีเ่หลี่ยมผืนผ้าเลก็ๆ  
นั้นแนบกับเส้นโค้ง  แล้วหาค่าผลบวกของพื้นที่แท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าเหล่าน้ัน  จึงได้เป็นพื้นที่ใต้เส้นโค้งที่อยู่
เหนือแกน  X  ที่ต้องการหาได้) 

“นักเรียนจะสามารถหาพื้นที่ของแทง่สีเ่หลี่ยมผืนผ้าเหล่าน้ันได้อย่างไร”  (โดยใช้สูตร 
พื้นที่สีเ่หลี่ยมผืนผ้า  ที่เท่ากับ  ความกว้างคูณกับความยาว) 

“ความกว้างของแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าหาได้อย่างไร  โดยครูยกตัวอย่างให้หาความกว้างของ 
แท่งสีเ่หลี่ยมผืนผ้าที่  k”  (เอาค่าด้านขวามือของแท่งสีเ่หลีย่มผืนผ้าที่  k  ลบค่าด้านซ้ายมือของแทง่
สี่เหลี่ยมผืนผ้าที่  k)  

“ท าไมต้องเอาค่าด้านขวามือลบค่าด้านซ้ายมือ”  (เพื่อไม่ใหค่้าที่ได้จากการลบออกมาติด 
ลบ  เพราะความกว้างไม่สามารถติดลบได้) 

“ค่าด้านขวามือ  และค่าด้านซ้ายมือของแท่งสี่เหลี่ยมผนืผ้าที่  k  อยู่ตามแนวแกนใด”   
(แกน X)   
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“นักเรียนจะเขียนสญัลกัษณ์ใดแทนการลบกันของค่าตามแนวแกน  X”  ( )xk ) 

       โดยครูอธิบายเพิ่มเตมิว่า  ความกว้างของแท่งสีเ่หลี่ยมผืนผ้า  จะนิยมใช้สัญลักษณ์  dx 
และครูถามนักเรียนตอ่ว่า   

“ความยาวของแท่งสีเ่หลี่ยมผืนผ้าที่  k  หาได้อย่างไร”  (เอาค่าด้านบนของแท่ง 
สี่เหลี่ยมผืนผ้าที่  k  ลบค่าด้านล่างของแท่งแทง่สีเ่หลี่ยมผืนผ้าที่  k ) 

“ท าไมต้องเอาค่าด้านบนลบค่าด้านล่าง”  (เพื่อไม่ให้ค่าที่ไดจ้ากการลบออกมา 
ติดลบ  เพราะความยาวไม่สามารถติดลบได้) 

  “ค่าด้านบน  และค่าด้านล่างของแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าที่  k  อยู่ตามแนวแกน 
ใด”  (แกน y )   

“จากรูปที่  8.1  (ก)  ค่าด้านบนของแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าที่  k  นั้นเป็นค่า 
เดียวกันกับค่าบนเส้นโค้ง  )x(f    y k   หรือไม”่  (เป็น) 

“จากรูปที่  8.1  (ก)  ค่าด้านล่างของแทง่สีเ่หลี่ยมผืนผ้าที่  k  นั้นเป็นค่า 
เดียวกันกับค่าของอะไร”  (ค่าของ  y  ที่อยู่บนแกน  x  ซึ่งมีค่าเป็น  0) 

“จากรูปที่  1.1  (ก)  ความยาวของแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าที่  k  มีค่าเท่ากับเท่าใด”  
( )x(f k )   

“จากรูปที่  8.1  (ข)  ความยาวของแท่งสี่เหลี่ยมผืนผ้าที่  k  สามารถหาได้ใน 
ท านองเดียวกันกับรูปที่  8.1  (ก)  หรือไม่  อย่างไร”  (หาได้ในท านองเดียวกัน  คือเอาค่าด้านบนลบค่า
ด้านล่าง  แต่รูปที่  8.1  (ข)  ความยาวของแท่งสีเ่หลี่ยมผืนผ้าที่  k  จะมีค่าติดลบ  เนื่องจาก   

)x(f)x(f0 kk   

“สรปุพื้นที่ของแทง่สีเ่หลี่ยมผืนผ้าที่  k  มีค่าเท่ากับเท่าใด”  ( kk x)x(f Δ ) 
5.4  ครูอธิบายเพิ่มเตมิว่า  โดยทั่วไปจะก าหนดให้  dA  แทนพื้นที่ของแทง่สีเ่หลี่ยมผืนผ้า   

เล็กๆ   ซึ่งมีความยาวเท่ากบั  f(x) และมีความกว้างเท่ากบั dx  ณ จุด (x , y) ใด ๆ บนเส้นโค้ง y = f(x) จะ
ได ้ dx)x(f  dA    

        ถ้า  0    )x(f    ส าหรับทกุ  b] , a[    x    จะได้  
b

a

f(x)dx    A    ดังรูปที่  8.1  (ก) 

        ถ้า  0    )x(f    ส าหรับทกุ  b] , a[    x    จะได้  
b

a

f(x)dx    A  ดังรปูที่  8.1  (ข) 

โดยทั่วไป พื้นที่ที่ค านวณมานั้นไม่สามารถติดลบได้ ดังนั้นจึงสรปุได้ว่า  
b

a

dx|f(x)|    A  

5.5  ครูอธิบายตัวอย่างที่  1  เพื่อให้นักเรียนได้เรียนรูห้ลักการและข้ันตอนของการหาพื้นที่ใต้ 
เส้นโค้งที่อยูเ่หนือแกน X  โดยใช้ควบคู่กับการถาม – ตอบ 
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A

y = x2

0

y

xx = 1 x = 4

3/2
 -1

 1

/2A1
A2

y = cos(x)
y

x 0

ตัวอย่างท่ี  1  จงหาพื้นที่ของอาณาบรเิวณที่ปิดลอ้มด้วยเสน้โค้ง  2x    y   แกน  x  เส้นตรง 1    x    
                   และเส้นตรง 4    x   

วิธีท า   จากสมการเส้นโค้ง 2x    y   ทุก 4] , 1[    x   สามารถวาดรปูได้ดังรปูที่ 3.3  

      จะได้ว่า        
4

1

2dxx    A   

4  x

1  x

3

3

x
  





  

3

1

3

4
  

33
  

                             รูปท่ี 8.3      
3

63
      

3

164
  


  

สรปุได้ว่า  พื้นที่ที่ต้องการมีค่าเท่ากบั  
3

63
  ตารางหน่วย 

 
5.6   ครูอธิบายตัวอย่างที่  2  เพื่อให้นักศึกษาได้เรียนรู้หลกัการและข้ันตอนของการหาพื้นที่ใต้ 

เส้นโค้งที่อยู่ใต้แกน X 

ตัวอย่างท่ี  2  จงหาพื้นที่ของอาณาบรเิวณที่ปิดลอ้มด้วยเสน้โค้ง  os(x)c    y   แกน  x  เส้นตรง  

                    0    x   และเส้นตรง 
2

3
    x


  

วิธีท า จากสมการเส้นโค้ง os(x)c    y   ทุก 





 


2

3
 , 0    x  สามารถวาดรปูได้ดังรปูที่ 3.4  

 

 

 
 

 
รูปท่ี  8.4 
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จากรปูสามารถแบง่พื้นที่ได้เป็น 2 ส่วน  คือส่วนบวก )A( 1  และลบ )A( 2  

จะได้ว่า         21 AA    A   

ดังนั้น         







/23

/2

/2

0

cos(x)dxcos(x)dx    A  

2/3  x
2/  x

2/  x
0  x )xsin()xsin(  





  
















 








 
















 


2
sin

2

3
sin)0sin(

2
sin   

   1101    
3    

สรปุได้ว่า  พื้นที่ที่ต้องการมีค่าเท่ากบั  3  ตารางหน่วย 
 

5.7  ครูให้ตัวอย่างที่  3  โดยให้นักเรียนช่วยกันให้เหตุผลในการแก้ปญัหา  ระหว่างนั้นครูใช้ 
การถาม - ตอบเพื่อแนะน านักเรียนไปสู่ค าตอบที่ถูกต้อง 

ตัวอย่างท่ี 3  จงหาพื้นที่ของอาณาบรเิวณที่ปิดลอ้มด้วยเสน้โค้ง  y  = x2xx 23    เส้นตรง x = -1   
                 เส้นตรง x = 2  และแกน X   
 

5.8  ครูแจกใบกิจกรรมกลุ่มให้นักเรียนทกุคนท าจ านวน  2  ข้อ  เพื่อใช้ทบทวนการหาพื้นที่ใต้ 
เส้นโค้งที่อยูเ่หนือแกน  X  และพื้นที่ใต้เส้นโค้งที่อยู่ใต้แกน  X 

 ข้ันที่  3  การแลกเปลี่ยนความคิดเห็น 

5.9  ครูให้นักเรียนแบ่งกลุ่ม  ๆ  ละ  5  คน  จ านวน   10  กลุ่ม   
5.10  ครูให้นักเรียน  5  กลุ่มแรกแลกเปลี่ยนความคิดเห็นกนัภายในกลุ่มเกี่ยวกบัค าตอบที่ได้ 

จากใบกจิกรรมข้อที่  1   กลุ่มที่สองแลกเปลี่ยนความคิดเหน็กันภายในกลุ่มเกี่ยวกับค าตอบที่ได้จากใบ
กิจกรรมขอ้ที่  2  แล้วสรุปเป็นค าตอบของกลุม่  เพื่อให้นกัเรียนในกลุม่เดียวกันช่วยกันสรุปหลกัการของ
การหาพื้นที่ระหว่างเส้นโค้งกับแกน  X   

5.11  ครูถามค าตอบของใบกิจกรรมทัง้  2  ข้อ  จากที่นักศึกษาแต่ละกลุ่มได้แลกเปลี่ยนความ 
คิดเห็นกันแล้ว 

ข้ันที่  4  การเรียนรู้สิง่ใหมอ่ย่างอสิระ 

5.12  ครูแจกใบงานให้นักเรียนแตล่ะกลุ่มช่วยกันท าจ านวน  1  ข้อ ซึ่งเป็นตัวอย่างทีซ่ับซอ้นมาก 
ข้ึน  โดยใช้ความรู้ที่มีของนักศึกษาเป็นพื้นฐาน  เพื่อทบทวนเรื่องการหาพื้นทีร่ะหว่างเส้นโค้งกบัแกน  X 
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ขั้นสรุป 
ข้ันที่  5  การสรปุรวม 

5.13  ครูถามให้นักเรียนช่วยกันสรุปลงใบสรุปความรู้ท้ายคาบจากสิ่งที่นักเรียนได้เรียนได้ท า  และ
ปัญหาที่พบในคาบนีเ้กี่ยวกบัการหาพื้นทีร่ะหว่างเส้นโค้งกบัแกน X  โดยสิ่งที่ครูคาดว่านักเรยีนจะ สรุปได้  
เช่น 
 

1.  ถ้าก าหนดให้  f  เป็นฟังก์ชันต่อเนื่องบนช่วง  [a ,b]  และ  A  เป็นพื้นที่ของอาณา 
    บริเวณที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง y = f(x)   เส้นตรง x = a  เส้นตรง x = b  และแกน X   
    จะได้ว่า 

A =  
b

a
dx)x(f  

หรือ            A =   
b

a
dx)เส้นล่างเส้นบน(  

2.  เมื่อโจทยก์ าหนดอาณาบริเวณของพื้นที่มาให้  ในการหาพื้นที่นั้น  นักศึกษาต้อง 
    ด าเนินการตามขั้นตอนในการหาพื้นที่ดงันี ้
 2.1  เขียนกราฟของอาณาบริเวณของพื้นที่ที่โจทย์ก าหนดให้ 
 2.2  หาขอบเขตอาณาบรเิวณของพื้นที่ที่ตอ้งการหา และแรเงาพื้นทีท่ีต้องการได้ 
 2.3  สร้างฟังก์ชันของการอินทิเกรตในการหาพื้นที่ที่ต้องการได้ 
 2.4  ท าการอินทิเกรตเพื่อหาพื้นที่ที่ต้องการได ้
 
 
5.14  ครูแจกใบแบบฝึกทกัษะให้นักเรียนท าเป็นการบ้าน 

สื่อ / แหล่งเรียนรู้ 

   6.1   สื่อ   

6.1.1  สื่อโปรแกรมส าเร็จรูปทางคณิตศาสตร์  The Geometer’sูSketchpadู (GSP)   
เวอร์ชัน  4.06  เรื่องการหาพื้นทีร่ะหว่างเส้นโค้งกบัแกน X 

6.1.2  ใบกิจกรรม 
 6.1.3  ใบงาน 

6.1.4  ใบแบบฝึกทักษะ    
6.1.5  ใบสรุปความรูท้้ายคาบ 
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6.2   แหลง่เรียนรู ้  

  6.2.1  หนังสือเรียนสาระการเรียนรู้เพิม่เตมิคณิตศาสตร์  เล่ม  2  กลุ่มสาระการเรียนรู้ 
คณิตศาสตร์  ช้ันมัธยมศึกษาปีที่  6 

6.2.2  ห้องสมุดโรงเรียน/หมวดคณิตศาสตร ์
6.2.3  อินเทอร์เน๊ต 

7.  การวัดผล / ประเมินผล 
ผลการเรียนรู้ที่คาดหวัง วิธีวัด เครื่องมือ เกณฑ์การประเมิน 

1.  ด้านความรู้ 

    นักศึกษาสามารถประยุกต์ใช้
การอินทเิกรตจ ากัดเขตในการหา
พื้นที่ระหว่างเส้นโค้งกับ 
แกน  X  ได้ 

 

-  จากการถาม – ตอบ 
-  จากการท าตัวอย่าง  
ใบกิจกรรม    ใบงาน
ใบแบบฝึกทกัษะ 

 

- ตัวอย่าง  
- ใบกิจกรรม  
- ใบงาน  
- ใบแบบฝึกทักษะ 

 

นักเรียนตอบและ
ท าได้ถูกต้องร้อยละ 
70  ข้ึนไป 
 

2.  ด้านทักษะกระบวนการ 
     2.1 นักเรียนมีความสามารถใน
การใหเ้หตผุล  
     2.2 นักเรียนมีความสามารถใน
การแก้ปญัหา 
     2.3 นักเรียนมีความสามารถใน
การสือ่สาร  การสื่อความหมาย
ทางคณิตศาสตร์ และกาน าเสนอ 
     2.4 นักเรียนมีความคิดริเริม่
สร้างสรรค์ 

3.  ด้านคุณลักษณะ 
     3.1 นักเรียนมีความรับผิดชอบ  
และความรอบคอบในการท างาน 
     3.2 นักเรียนมีความซื่อสัตย์ 
     3.3 นักเรียนมีความเช่ือมั่นใน
ตนเอง 
     3.4 นักเรียนมีระเบียบวินัย 

 
- ใบแบบฝึกทักษะ   
- ใบสรุปความรู้     
ท้ายคาบ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

-  จากการสังเกต
พฤติกรรมทาง       
การเรียน 

 
- ใบแบบฝึกทักษะ 
- ใบสรุปความรู้   
ท้ายคาบ 
 

 

 

 

 

 

 

 

 
 
-  แบบสังเกต
พฤติกรรมทาง    
การเรียน 

 
-  นักเรียนแต่ละ
คนมีทักษะ 2 
ทักษะข้ึนไป 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

-  นักเรียนแต่ละ
คนมีพฤติกรรม
ทางการเรียน  2  
ลักษณะข้ึนไป 
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8. บันทึกหลังการจัดการเรียนรู้ 
8.1  ผลการเรียนรู ้

 8.1.1   ด้านความรู้ 
........................................................ ............................................................................................................................. ...... 
............................................................................................................................ ............................................................... 
............................................................................................................................. .............................................................. 
................................................................................................................................. .......................................................... 

8.1.2   ด้านทักษะกระบวนการทางคณิตศาสตร ์
............................................. ............................................................................................................................. ................. 
................................................................................................................. ..........................................................................  
............................................................................................................................. ........................................................ ...... 
............................................................................................................................. .............................................................. 

8.1.3   ด้านคุณลักษณะ 
.................................................................................................................................................................... ....................... 
........................................................................................................... ................................................................................  
............................................................................................................................. .................................................. ............ 
............................................................................................................................. .............................................................. 

8.2 ปัญหา / อุปสรรค 
.................................................................................................................................................................... ....................... 
........................................................................................................... ................................................................................  
............................................................................................................................. .................................................. ............ 
............................................................................................................................. .............................................................. 

8.3 ข้อเสนอแนะ / แนวทางแก้ไข 
........................................................................................................................................................... ................................ 
.................................................................................................. .........................................................................................  
............................................................................................................................. .............................................................. 
............................................................................................................................. .............................................................. 

 
ลงช่ือ................................................................ผูส้อน 

              (......................................................................) 
      ต าแหน่ง......................................................... 
      วันที่................................................................ 
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แบบสังเกตพฤติกรรมทางการเรียน 

 

ล าดับ
ท่ี 

เลขประจ าตัว ชื่อ-นามสกุล 
คุณลักษะพฤติกรรม
ทางการเรียน (ข้อท่ี) รวม 

3.1 3.2 3.3 3.4 
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ใบกิจกรรม 

1.  จงหาพื้นที่ของอาณาบริเวณที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง  y  = xe   เส้นตรง x = 0  เส้นตรง x = 1  
     และแกน X   
วิธีท า 
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2.  จงหาพื้นที่ของอาณาบริเวณที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง  y = sin  x   เส้นตรง x =    เส้นตรง x = 2   
     และแกน X   
วิธีท า 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
............................................................................................................................. .............................................................. 
............................................................................................................................. .............................................................. 
......................................................................................................................................................... .................................. 
................................................................................................ ...........................................................................................  
............................................................................................................................. .............................................................. 
............................................................................................................................. .............................................................. 
......................................................................................................................................................................... .................. 
................................................................................................................ ...........................................................................  
............................................................................................................................. ....................................................... ....... 
............................................................................................................................. .............................................................. 
............................................................ ............................................................................................................................. .. 
............................................................................................................................. .............................................................. 
............................................................................................................................. .............................................................. 
..................................................................................................................................... ...................................................... 
............................................................................ ...............................................................................................................  
............................................................................................................................. .............................................................. 
............................................................................................................................. .............................................................. 
..................................................................................................................................................... ...................................... 
............................................................................................ ...............................................................................................  
............................................................................................................................. .............................................................. 
............................................................................................................................. .............................................................. 
..................................................................................................................................................................... ...................... 



 

 

บทท่ี  8  การจัดการเรียนรู้คณิตศาสตร์ขั้นพื้นฐานเกี่ยวกับ 
การอินทิเกรต  ล าดับและอนุกรม 

285 
เอกสารประกอบการเรียนรายวิชา 1142403 แคลคูลัส 2 

โดยผู้ช่วยศาสตราจารย์เกษสุดา บูรณพันศักดิ์ 

8

6

4

2

-2

-4

-6

-8

-15 -10 -5 5 10 15

ใบงาน 

1.  จงหาพื้นที่ของอาณาบริเวณที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง  y  = 2x ,  y  = 2)2x(   และแกน X   
วิธีท า 
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ใบแบบฝกึทกัษะ 

1.   จงหาพื้นที่ที่แรเงา  จากรูปที่ก าหนดให้ต่อไปนี ้

วิธีท า       …………………………………………………………….. 
       …………………………………………………………….. 
       …………………………………………………………….. 
       …………………………………………………………….. 
       …………………………………………………………….. 
       …………………………………………………………….. 
       …………………………………………………………….. 
................................................................................................................................................ ........................................... 
....................................................................................... ....................................................................................................  
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2.  จงหาพื้นที่ของอาณาบริเวณที่ปิดล้อมด้วยเส้นโค้ง  y  = x   เส้นตรง  x = 0  เส้นตรง  x = 2         
     และแกน X   
วิธีท า 
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ใบสรปุความรู้ท้ายบท 

จากการเรยีนที่ผ่านมาเรื่องการหาพื้นทีร่ะหว่างเส้นโค้งกบัแกน  X  นักเรียนได้รับความรู้ใน   ด้าน
ต่างๆ  ต่อไปนี้อะไรบ้าง  ให้เขียนเป็นข้อๆ 
 

1.   ด้านความรู้ 

.............................................................................................................................................................................. ............. 

..................................................................................................................... ...................................................................... 

............................................................................................................................. ............................................................ .. 

............................................................................................................................. .............................................................. 

................................................................. ..........................................................................................................................  

............................................................................................................................. .............................................................. 

............................................................................................................................. .............................................................. 

.......................................................................................................................................... ................................................. 
 

2.   ด้านทักษะกระบวนการ 

........................................................ ............................................................................................................................. ...... 

............................................................................................................................ ............................................................... 

............................................................................................................................. .............................................................. 

................................................................................................................................. .......................................................... 

........................................................................ ...................................................................................................................  

............................................................................................................................. .............................................................. 
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3.   ด้านคุณลักษณะ 

..................................................................... ......................................................................................................................  

............................................................................................................................. .............................................................. 

............................................................................................................................. .............................................................. 
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จากตัวอย่างการเขียนแผนการจัดการเรียนรู้คณิตศาสตรเ์รือ่งการหาพื้นทีร่ะหว่างเส้นโค้งกบั 
แกน  X  ข้างต้นน้ี  ผู้เรียนสามารถน านวัตกรรม  หรือสื่อการเรียนการสอน  ที่น่าสนใจในลักษณะอื่นๆ   
มาสอดแทรกหรือเสริมในข้ันการจัดกจิกรรมการเรียนรู้ได้อีกหลากหลายวิธี  อาทิเช่น  เพลง  เกม  การลง
พื้นที่จริง  บูรณาการเข้ากบัทฤษฎีหรอืหลักการสอนในรูปแบบต่างๆ  ที่จะสามารถสร้างความรู้  ทักษะ
กระบวนการ  หรือคุณลักษณะใหส้อดคล้องกบัหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน  พุทธศักราช  2551  
ได้อย่างมีประสทิธิภาพและสมบรูณ์มากขึ้นต่อไป 

ดังนั้นเนื้อหาที่กล่าวมาในบทนี้  ผูเ้รียนจ าเป็นต้องมกีารศึกษาค้นคว้าเพิ่มเติมเกี่ยวกบัการจัดการ
เรียนรู้เนื้อหาเรื่องแคลคูลสัเบื้องต้นทีส่อดคล้องกบัหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน  พุทธศักราช  
2551  เพื่อน ามาวิเคราะห์  สังเคราะห์ว่าการจัดการเรียนรู้ลกัษณะใดที่สามารถเสริมความเข้าใจ  และเสรมิ
ศักยภาพให้กับนักเรียนในเนือ้หาน้ีได้อย่างมีประสิทธิภาพ  และสามารถน าไปประยุกต์ใช้ในชีวิตประจ าวัน
ของนักเรียน  โดยน าไปบูรณาการกับรายวิชาโครงงานคณิตศาสตร์ซึง่เป็นรายวิชาคณิตศาสตร์เพิม่เติมตอ่ไป
ได ้
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แบบฝึกหัดท่ี  8.1 
 

1.   จงบอกความหมาย  ความส าคัญ  และองค์ประกอบของหลักสูตรแกนกลางการศึกษาข้ันพื้นฐาน   
     พุทธศักราช  2551  กลุ่มสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์ 
2.   จงวิเคราะห์ว่าสาระการเรียนรู้คณิตศาสตร์พื้นฐานกบัเพิ่มเติม  เหมือนหรือแตกต่างกันในประเด็น 
     ใดบ้าง 
3.   จงอธิบายหลกัเกณฑก์ารใช้หลักสูตรมัธยมศึกษาตอนปลาย 
4.   จงเปรียบเทียบและวิเคราะห์โครงสร้างรายวิชา  ของกลุม่สาระการเรียนรู้คณิตศาสตรเ์พิ่มเติม   
     ช้ันมัธยมศึกษาตอนปลาย  ของโรงเรียนอย่างนอ้ย  5  โรงเรียน 
5.   จงเขียนแผนการจัดการเรียนรู้คณิตศาสตรเ์พิ่มเติมเรื่องการอินทเิกรต  การประยุกต์ของอินทิเกรต   
     ล าดับและอนุกรม  มาจ านวน  2  ช่ัวโมง 
 

 

 

 

 

 


