
บทที่ 1 

แนวความคิดเบื้องตน (Fundamental Concepts) 
 

ความรูเก่ียวกับเรขาคณิตวิเคราะหเปนความรูที่เกิดจากการเชื่อมโยงระหวางความรูทางดาน

พีชคณิตกับเรขาคณิต เพ่ือนํามาใชอธิบายสมบัติทางเรขาคณิตของเสนโคงเมื่อกําหนดสมการมาให หรือใช

ในการหาสมการตาง ๆ เมื่อกําหนดสมบัติทางเรขาคณิตมาให ในการพิจารณาสมบัติของฟงกชันในวิชา

แคลคูลัสหลายครั้งพบวา ถาพิจารณาจากกราฟหรือสมบัติทางเรขาคณิตของฟงกชันจะทําใหเขาใจปญหา

ไดดีข้ึนและงายขึ้น  

การกําหนดจุดบนระนาบดวยคูอันดับของจํานวนจริง สมาชิกตัวแรกของคูอันดับเรียกวา พิกัดท่ี

หน่ึง และสมาชิกตัวหลังของคูอันดับเรียกวา พิกัดท่ีสอง ซึ่งระนาบดังกลาวเกิดจากเสนจํานวนสองเสนตัด

กันและตั้งฉากซึ่งกันและกัน และเรียกจุดตัดน้ีวาจุดกําเนิด สําหรับบทที่ 1 เปนแนวความคิดเบื้องตน

สําหรับเรขาคณิตวิเคราะหท่ีกลาวถึงในเรื่องการหาระยะระหวางจุดสองจุด จุดแบงของสวนของเสนตรง 

ความชันของเสนตรง และมุมระหวางเสนตรงสองเสน ซึ่งจะเปนตัวชวยในการคํานวณเกี่ยวกับรูป

เรขาคณิต โดยอาศัยการเขียนกราฟลงบนพิกัด และเปนเครื่องมือพ้ืนฐานท่ีชวยแกปญหาเรื่ อง

ความสัมพันธได การหาท่ีตั้งของจุดในระนาบ จําเปนตองใชแกนพิกัดเปนหลักในการหาจุดที่ต้ัง พิกัดท่ี

นิยมในปจจุบันมี 2 ระบบ คือ ระบบพิกัดฉาก และ ระบบพิกัดเชิงข้ัว สําหรับในบทนี้เราจะกลาวถึงระบบ

พิกัดฉาก 

 

1.1 ระบบพิกัดฉาก (Rectangular Coordinate System)  

ศรีบุตร แววเจริญ และ ชนศักด์ิ บายเที่ยง  (2544 : 2) และ Gordon Fuller and Dalton 

Tarwater  (1992 : 4-5) ไดกลาววา ระบบพิกัดฉาก ประกอบดวยเสนตรง 2 เสนต้ังฉากซึ่งกันและกัน ซึ่ง

เสนตรง 2 เสนน้ัน เรียกวา แกนพิกัด (Coordinate Axes) 

แกนในแนวนอน (Abscissa Axis) เรยีกวา แกน X   

แกนในแนวต้ัง (Ordinate Axis) เรียกวา แกน Y   

ระนาบที่มีแกนพิกัดท้ังสองอยูเรียกวา ระนาบพิกัด (Coordinate Plane) โดยแกนพิกัดตัดกันท่ี

พิกัด (0,0)  ซึ่งเรียกวา จุดกําเนิด (Origin Point)  

จุดบนแกน X   ทางดานขวาของจุดกําเนิด มีคาความจริงเปนบวก ( )  
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ทางดานซายของจุดกําเนิด มีคาความจริงเปนลบ ( )   

จุดบนแกน Y   ทางดานบนของจุดกําเนิด มีคาความจริงเปนบวก ( )   

ทางดานลางของจุดกําเนิด มีคาความจริงเปนลบ ( )   

การตัดกันของแกนท้ังสองนี้ จะแบงพื้นท่ีระนาบออกเปน 4 สวน เรียกวา จตุภาค (Quadrants) 

คือ จตุภาคท่ี 1 1( )Q , จตุภาคท่ี 2 2( )Q , จตุภาคท่ี 3 3( )Q , จตุภาคท่ี 4 4( )Q  ดังแสดงในรูปที ่1.1 
 

 
 

รูปท่ี 1.1 จตุภาคบนระนาบ 
 

สําหรับพิกัดในระนาบพิกัดฉาก จะเขียนพิกัดในรูปของคูอันดับ (Ordered Pair) เชน คูอันดับ 

(0,0)  หมายถึง จุดกําเนิด, คูอันดับ (1, 2)  หมายถึง ตําแหนงซึ่งอยูหางจากจุดกําเนิดมาทางขวาเปน 

ระยะ 1  หนวย และอยูต่ํากวา จุดกําเนิดลงมาเปนระยะ 2  หนวย หรือ กลาวไดวา จุด (1, 2)  นี้ อยู

ตรงกับคา x  เปน 1  และคา y  เปน 2  น้ันเอง  
 

ตัวอยาง 1.1.1 จงลงจุด ( 2,3)A   บนระนาบพิกัดฉาก 

วิธีทํา จุดน้ีมีคาในแกน X  เทากับ 2  หมายความวาจุด A  อยูหางจากแกน Y  ไปทางซายเปนระยะ 

2  หนวยและจุด A  มีคาในแกน Y  เทากับ 3  หมายความวาจุด A  อยูหางจากแกน X  ข้ึนขางบน 

เปนระยะ 3  หนวย ดังน้ันลงจุด A  โดยลากจากจุดกําเนิดไปทางซายตามแกน X  เปนระยะ 2  หนวย 

แลวลากขึ้นไป ขางบนขนานกับแกน Y  เปนระยะ 3  หนวย จุด A  อยูในจตุภาคที่ 2  ดังรูปที่ 1.2 

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.1.1  
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รูปที่ 1.2 จุด ( 2,3)A   บนระนาบพิกัดฉาก 

 

1.2 ระยะทางระหวางจุดสองจุด (Distance Between Two Points)  

Gordon Fuller and Dalton Tarwater  (1992 : 4-5) ไดกลาววา สัญลักษณท่ีใชแทนระยะทาง

ระหวางจุด A  กับ B  คือ AB  หรือ AB  

1.2.1 ระยะทางที่ขนานกับแกน X  
 

 
 

รูปท่ี 1.3 ระยะทางท่ีวัดขนานกับแกน X   
 

จากรูปท่ี 1.3 ระยะทางระหวางจุด A  และ B  คอื  

1 2 2 1AB x x x x     
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1.2.2 ระยะทางที่ขนานกับแกน Y  
 

 
 

รูปที่ 1.4 ระยะทางที่วัดขนานกับแกน Y   

 

จากรูป ระยะทางระหวางจุด C  และ D  คือ 

1 2 2 1CD y y y y     
 

ตัวอยาง 1.2.1 จงหาระยะทางระหวางจุด (2, 0)A  กับจุด ( 4,0)B   

วิธีทํา  ให AB  เปนระยะทางระหวางจุด A  กับจุด B  จะไดวาระยะทางระหวางจุด A  กับจุด B  

ขนานกับแกน X  ดังน้ัน 

1 2

2 ( 4)
2 4
6
6

AB x x 
  
 



 

ดังนั้น ระยะทางระหวางจุด A  กับจุด B  ยาว 6  หนวย 
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.2.1 ดังรูปท่ี 1.5 



บทท่ี 1 แนวความคิดเบ้ืองตน   5 
 

 
 

รูปที่ 1.5 ระยะทางระหวางจุด (2,0)A  กับจุด ( 4,0)B   

 

ตัวอยาง 1.2.2 จงหาระยะทางระหวางจุด ( 3,3)C   กับจุด (4,3)D  

วิธีทํา  ให CD  เปนระยะทางระหวางจุด C  กับจุด D  จะไดวาระยะทางระหวางจุด A  กับจุด B  

ขนานกับแกน Y  ดังน้ัน 

1 2

3 4
7

CD y y 
  


 

ดังนั้น ระยะทางระหวางจุด C  กับจุด D  ยาว 7  หนวย 
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.2.2 ดังรูปท่ี 1.6 
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รูปที่ 1.6 ระยะทางระหวางจุด ( 3, 3)C   กับจุด (4,3)D  
 

 

 

 

 

 

(วรรณี ธรรมโชติ,  2550 : 1-2 และ Douglas F. Riddle,  1996 : 5) 

พิสูจน  ใหจุด 1 1 1( , )P x y  และ 2 2 2( , )P x y  เปนจุด บนระนาบ XY  ลากสวนของเสนตรงจากจุด 1P  

ขนานกับแกน X  และสวนของเสนตรงขนานกับแกน Y  ตัดกันที่จุด R  ดังรูปท่ี 1.8 

 ระยะ 1 2 1PR x x   และ 2 2 1PR y y   จะเห็นวาสามเหล่ียม 1 2PRP  เปนสามเหลี่ยม 

มุมฉาก จากทฤษฎีบทปทาโกรัส จะได  
2 2 2

1 2 2 1 2 1( ) ( )PP x x y y     

ทฤษฎีบท 1.2.1 ใหจุด 1 1 1( , )P x y  และ 2 2 2( , )P x y  เปนจุด 2 จุดใด ๆ บนระนาบ XY  และ d  

แทนระยะทางระหวางจุด 1P  กับ จุด 2P  จะได 

2 2
2 1 2 1( ) ( )d x x y y     
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เมื่อ d  แทนระยะทางระหวางจุด 1P  และ 2P  จะไดวา 

2 2
2 1 2 1( ) ( )d x x y y     

 

 
 

รูปท่ี 1.7 แสดงจุด 1 2,P P  และจุด R  บนระนาบพิกัดฉาก 

 

ตัวอยาง 1.2.3 จงหาระยะทางระหวางจุด ( 4,1)A   กับจุด ( 1,5)B   

วิธีทํา  จากทฤษฎีบท 1.2.1 จะไดวา 
2 2

2 1 2 1
2 2

2 2

( ) ( )

( 1 ( 4)) (5 1)

3 4
9 16
25

5

AB

d x x y y

d

   

     

 
 



 

ดังนั้น ระยะทางระหวางจุด ( 4,1)A   กับจุด ( 1,5)B   ยาว 5  หนวย 

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.2.3 ดังรูปท่ี 1.8 
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รูปท่ี 1.8 ระยะทางระหวางจุด ( 4,1)A   กับจุด ( 1,5)B   

 

ตัวอยาง 1.2.4 จงหาระยะทางระหวางจุด (2,3)C  กับจุด (4, 1)D   

วิธีทํา  จากทฤษฎีบท 1.2.1 จะไดวา 
2 2

2 1 2 1
2 2

2 2

( ) ( )

(4 2) ( 1 3)

2 ( 4)
20

2 5

CD

d x x y y

d

   

    

  



 

ดังนั้น ระยะทางระหวางจุด (2,3)C  กับจุด (4, 1)D   ยาว 2 5  หนวย 

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.2.4 ดังรูปท่ี 1.9 
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รูปที่ 1.9 ระยะทางระหวางจุด (2,3)C  กับจุด (4, 1)D   
 

ตัวอยาง 1.2.5 จุดยอดของรูปสามเหลี่ยม ABC  ซึ่งมีพิกัด ( 2, 4), (6,0)A B   และ ( 2, 4)C   อยาก

ทราบวารูปสามเหล่ียม ABC  เปนรูปสามเหลี่ยมชนิดใด 

วิธีทํา  จากทฤษฎีบท 1.2.1 จะไดวา 
2 2

2 2

2 2

(6 ( 2)) (0 ( 4))
80 8.94

( 2 ( 2)) (4 ( 4))
64 8

( 2 6) (4 0)
80 8.94

AB

AC

BC

d

d

d
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จะเห็นวาความยาวดาน AB  เทากับความยาวดาน BC  

ดังนั้น รูปสามเหล่ียม ABC  เปนรูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว 

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.2.5 ดังรูปท่ี 1.10 

 

 
 

รูปที่ 1.10 รูปสามเหลี่ยมหนาจั่ว ABC   
 

ตัวอยาง 1.2.6 กําหนดใหจุดยอดของรูปสามเหล่ียมดานเทาเปน (0,0)  และ (0,2)  อยากทราบวาจุด

ยอดท่ีเหลือของรูปสามเหลี่ยมน้ีอยูท่ีพิกัดใด 

วิธีทํา  จากจุด (0,0)  และจุด (0,2)  มีระยะหางกัน 2 หนวย และจากรูปสามเหล่ียมท่ีกําหนดใหเปนรูป

สามเหล่ียมดานเทา จะไดวาดานแตละดานของรูปสามเหลี่ยมน้ียาวดานละ 2 หนวย ดังนั้นคาพิกัด y  

ของจุดยอดท่ีเหลือจะตองอยูตรงจุดก่ึงกลางระหวางจุด (0,0)  กับจุด (0,2)  นั้นก็คือ 1y    
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เราจะไดวา จุดยอดที่เหลือมีพิกัดเปน ( ,1)x  และระยะทางระหวางจุด ( ,1)x  กับจุด (0,0)  คือ 

2  หนวย จากทฤษฎีบท 1.2.1 จะได 

2 2
2 1 2 1

2 2

2 2

2

2

2

( ) ( )

(0 ) (0 1) 2

( ) ( 1) 2

1 2
1 4

3
3

x x y y d

x

x

x
x

x
x

   

   

   

 
 


 

 

ดังนั้น จุดยอดท่ีเหลือของรูปสามเหลี่ยมดานเทานี้คอืจุด ( 3,1)  หรือจุด ( 3,1)  

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.2.6 ดังรูปท่ี 1.11 
 

 
 

รูปที่ 1.11 รูปสามเหลี่ยมดานเทาจํานวน 2 รูป 
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ตัวอยาง 1.2.7 รูปสามเหลี่ยม ABC  มีมุม ˆABC  เปนมุมฉาก และดานตรงขามมุมฉากยาว 10  หนวย 

ถาพิกัดของจุด A  และจุด B  คือ ( 4,3)  และ ( 1,2)  ตามลําดับ จงหาพิกัดของจุด C  

วิธีทํา จากโจทยความยาวดานตรงขามมุมฉาก 10AC    

และความยาวดาน     2 2( 1 ( 4)) (2 3)AB        

                   

2 23 ( 1)
9 1
10

  
 


 

เน่ืองจาก ABC  เปนรูปสามเหล่ียมมุมฉาก จะไดวา 

                      
2 2 2

AC AB BC   

ดังน้ัน      
2 2 2

BC AC AB   
22 210 10

100 10
90

BC  
 


 

หรือ         90BC   
ใหพิกัดจุด C  คือ ( , )x y  จะได  

  

22 2

2 2

2 2

2 2

( 4) ( 3)
( 4) ( 3) 100 .............................................(1)

8 16 6 9 100
8 6 75 .............................................(2)

x y AC
x y

x x y y
x y x y

   
   

     
   

 

และ      22 2( 1) ( 2)x y BC     

    
2 2

2 2

2 1 4 4 90
2 4 85 .............................................(3)

x x y y
x y x y

     
   

 

นํา (2) (3)  จะได 
6 2 10
3 5

5 3
3 5

x y
x y

y x
y x

  
  
   

 

 

แทนคา y  ดวย 3 5x   ใน (1)  จะได 
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2 2

2 2

2 2

2

2

2

( 4) (3 2) 100
( 8 16) (9 12 4) 100

( 9 ) (8 12 ) (16 4) 100
10 20 20 100 0

10 20 80 0
2 8 0

( 4)( 2) 0

x x
x x x x
x x x x

x x
x x
x x
x x

   
     

     
   

  
  

  

 

จะได  4x    หรือ  2x   

ถา  4x   จะได 7y   

ถา  2x   จะได 11y   

ดังน้ัน พิกัดของจุด C  คือ ( 4, 7)   หรือ (2,11)  

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.2.7 ดังรูปท่ี 1.12 
 

 
 

รูปที่ 1.12 ผลเฉลยสาํหรับตัวอยาง 1.2.7 
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1.3 จุดแบงของสวนของเสนตรง (Division Point of Line Segment)  

 

 

 

 

 
 

(วรรณี ธรรมโชติ,  2550 : 4 และ Protter, Murray H. & Morrer, Charles B. Jr., 1975 : 62-64)  

พิสูจน  ใหจุด 1 1( , )A x y  และ 2 2( , )B x y  เปนจุดบนระนาบ XY  ดังรูป 1.13 
 

 
 

รูปที่ 1.13 กราฟแสดงจุด , , ,A B P M  และ N  เปนจุด บนระนาบ XY  
 

จากรูป 1.13 จะได  

1

1

1

AM x x
PM y y
AP r

 
 


 

ทฤษฎีบท 1.3.1 กําหนดใหจุด 1 1( , )A x y  และ 2 2( , )B x y  เปน 2 จุดใด ๆ บนระนาบ XY  ใหจุด 

( , )P x y  แบงระยะ AB  ออกเปนอัตราสวน 1 2: :AP PB r r  จะไดจุด ( , )P x y  มีพิกัดดังนี้ 

1 2 2 1 1 2 2 1

1 2 1 2

,
r x r x r y r y

x y
r r r r
 

 
 

 

 



บทท่ี 1 แนวความคิดเบ้ืองตน   15 
 

1 2

2 1

2 1

AB r r
AN x x
BN y y

 
 
 

 

และจากรูปสามเหลี่ยม APM  คลายกับรูปสามเหล่ียม ABN  เราจะไดวา 

AM PM AP
AN BN AB

   

พิจารณา 

       

1 1

2 1 1 2

1 2 1
1

1 2

1 2 1 1 1 1 2 1

1 2

1 2 2 1

1 2

( )

AM AP
AN AB

x x r
x x r r

r x x
x x

r r
r x r x r x r x

x
r r

r x r x
x

r r






 


 

  









 

และจาก 

       

1 1

2 1 1 2

1 2 1
1

1 2

1 2 1 1 1 1 2 1

1 2

1 2 2 1

1 2

( )

PM AP
BN AB

y y r
y y r r

r y y
y y

r r
r y r y r y r y

y
r r

r y r y
y

r r






 


 

  









 

 
 

 

 

ขอสังเกต ถาจุด ( , )P x y  เปนจุดก่ึงกลางสวนของเสนตรงที่เช่ือมจุด 1 1( , )A x y  และ 2 2( , )B x y  เปน 

แลวจุด ( , )P x y  มีพิกัดดังน้ี 

1 2 1 2,
2 2

x x y y
x y
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ตัวอยาง 1.3.1 ใหจุด ( 1, 3)A   และจุด (5,3)B  จงหาจุด ( , )P x y  ซึ่งแบงสวนของเสนตรง AB  

ออกเปนอัตราสวน : 1 : 2AP PB   

วิธีทํา ให 1 1 2 2( 1, 3) ( , ), (5, 3) ( , )A A x y B B x y      และจุด ( , )P x y  เปนจุดแบงสวนของ

เสนตรง AB  ออกเปนอัตราสวน 1 2: : 1 : 2AP PB r r   จากทฤษฏีบท 1.3.1 จะได 

1 2 2 1

1 2
1(5) 2( 1)

1 2
1

r x r x
x

r r




 




  และ 

1 2 2 1

1 2
1(3) 2( 3)

1 2
1

r y r y
y

r r




 


 

 

ดังนั้น เราจะไดวาจุด (1, 1)P   แบงสวนของเสนตรง AB  ออกเปนอัตราสวน 1 : 2   
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.1 ดังรูปท่ี 1.14 
 

 
 

รูปที่ 1.14 จุด (1, 1)P   แบงสวนของเสนตรง AB  ออกเปนอัตราสวน 1 : 2  
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ตัวอยาง 1.3.2 ใหจุด ( 1, 2)A   และจุด (3,6)B  จงหาจุดก่ึงกลางระหวางจุด A  กับจุด B  

วิธีทํา ให 1 1 2 2( 1, 2) ( , ), (3,6) ( , )A A x y B B x y     และจุด ( , )P x y  เปนจุดก่ึงกลางระหวาง

จุด A  กับจุด B  จะไดวา 

1 2

2
1 3
2

2
2
1

x x
x




 





 และ 

1 2

2
2 6
2

4
2
2

y y
y




 





 

ดังนั้น เราจะไดวาจุด (1,2)P  เปนจุดก่ึงกลางระหวางจุด A  กับจุด B  

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.2 ดังรูปท่ี 1.15 
 

 
 

รูปที่ 1.15 จุด (1,2)P  เปนจุดก่ึงกลางระหวางจุด A  กับจุด B  
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ตัวอยาง 1.3.3 ใหจุด (2, 5)A   และจุด (1, 2)B   จงหาจุด ( , )P x y  ซึ่งแบงสวนของเสนตรง AB  

ออกเปนอัตราสวน : 2 : ( 1)AP PB    

วิธีทํา ให 1 1 2 2(2, 5) ( , ), (1, 2) ( , )A A x y B B x y     และจุด ( , )P x y  เปนจุดแบงสวนของ

เสนตรง AB  ออกเปนอัตราสวน 1 2: : 2 : ( 1)AP PB r r    จากทฤษฏีบท 1.3.1 จะได 

1 2 2 1

1 2
2(1) ( 1)(2)

2 ( 1)
0

r x r x
x

r r




 
 



  และ 

1 2 2 1

1 2
2( 2) ( 1)( 5)

2 ( 1)
1

r y r y
y

r r





   
 



 

ดังนั้น เราจะไดวาจุด (0,1)P  แบงสวนของเสนตรง AB  ออกเปนอัตราสวน 2 : ( 1)   
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.3 ดังรูปท่ี 1.16 
 

 
 

รูปที่ 1.16 จุด (0,1)P  แบงสวนของเสนตรง AB  ออกเปนอัตราสวน 2 : ( 1)  
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ตัวอยาง 1.3.4 จุดปลายของสวนของเสนตรงเสนหนึ่ง คือ (4,6)A  และจุดก่ึงกลางของสวนของ เสนตรง 

คือ (9, 2)P   จงหาพิกัดของจุดปลายอีกจุดหน่ึงของสวนของเสนตรง AB  

วิธีทํา ใหจุด 2 2( , )B x y  จุดปลายอีกจุดหน่ึง และจาก (9, 2)P   จุดกึ่งกลางของสวนของเสนตรง AB  
จะได  

1 2

2

2

2
4

9
2

14

x x
x

x

x









 และ 

1 2

2

2

2
6

2
2
10

y y
y

y

y





 



 

ดังนั้น เราจะไดวา พิกัดจุดปลายอีกจุดหนึ่ง คือ  (14, 10)P   

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.4 ดังรูปท่ี 1.17 
 

 
 

รูปท่ี 1.17 แสดงการหาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.4 
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ตัวอยาง 1.3.5 จงหาพิกัดจุด 2 จุด ท่ีแบงสวนของเสนตรงท่ีเชื่อมจุด ( 3, 4)A   และจุด (6,11)B  

ออกเปนสามสวนเทา ๆ กัน 

วิธีทํา ใหจุด 1 1 1( , )P x y  และจุด 2 2 2( , )P x y  เปนจุดแบงสวนของเสนตรง AB  ออกเปนสามสวน 

เทา ๆ กัน  หาจุด 1P  โดย 1 2: 1 : 2r r   จะได  

1 2 2 1

1 2
1(6) 2( 3)

1 2
0

r x r x
x

r r




 




  และ 

1 2 2 1

1 2
1(11) 2( 4)

1 2
1

r y r y
y

r r




 




 

หาจุด 2P  โดย 1 2: 2 : 1r r   จะได  

1 2 2 1

1 2
2(6) 1( 3)

2 1
3

r x r x
x

r r




 




 และ 

1 2 2 1

1 2
2(11) 1( 4)

2 1
6

r y r y
y

r r




 




 

ดังนั้น เราจะไดวา จุดแบงสวนของสวนของเสนตรงท้ังสอง คือ 1(0,1)P  และ 2(3,6)P  

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.5 ดังรูปท่ี 1.18 

 

 
 

รูปท่ี 1.18 แสดงการหาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.5 
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ตัวอยาง 1.3.6 จงหาพิกัดของจุดซึ่งเปน 3
4

 ของระยะจากจุด (6, 4)A   ไปยังจุด (2,4)B   

วิธีทํา ใหจุด ( , )P x y  เปนพิกัดของจุดซึ่งเปนระยะทางจากจุดจุด A  ไปยังจุด B  เปน 3
4

 ของ

ระยะทาง ดังน้ัน 1 2: 3 : 1r r   จะได  

1 2 2 1

1 2
3(2) 1(6)

3 1
3

r x r x
x

r r









  และ 

1 2 2 1

1 2
3(4) 1( 4)

3 1
2

r y r y
y

r r




 




 

ดังนั้น เราจะไดวา พิกัดจุด ( , )P x y  คอืจุด (3,2)  
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.6 ดังรูปท่ี 1.19 

 

 
 

รูปท่ี 1.19 แสดงการหาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.3.6 
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1.4 ความชันของเสนตรง (Gradient of a Straight Line)  

ความชันของเสนตรง หรือมุมเอียงของเสนตรงเปนแนวคิดเก่ียวกับการอธิบายเสนตรงในระนาบท่ี

นิยมใชในวิชาแคลคูลัส โดยการวัดมุมในทิศทางทวนเข็มนาฬิกามีคาเปนบวกและการวัดมุมในทิศทางตาม

เข็มนาฬิกามุมมีคาเปนลบท่ีใชหลักการเดียวกับการวัดมุมในวิชาตรีโกณมิติ  

ความชันของเสนตรง คืออัตราสวนระหวางคา y  ที่เปล่ียนแปลงไปตอคา x  ที่เปลี่ยนแปลงไป 

โดยใชสัญลักษณแทนคือ m  ซึ่งคา m  อาจเปนบวก หรือเปนลบ หรือเปนศูนยก็ได  

 

 

 

 

 
 

(Protter, Murray H. & Morrer, Charles B. Jr.,  1975 : 45-46) 

 ให A  เปนจุดใด ๆ บนระนาบ XY  ลากเสนตรง 1 2 3, , ...l l l  ผานจุด A  เสนตรงเหลาน้ีจะทํามุม

เอียงกับแกน X  ในทิศทวนเข็มนาฬิกา ดวยขนาด 1 2 3, , ...     ตามลําดับ ซึ่งงสามารถกลาวไดวา 

1 2 3, , ...l l l  มีความชันตางกัน ดังรูปท่ี 1.20 
 

 
 

รูปที่ 1.20 แสดงขนาดของมุมท่ีตางกัน ความชันของเสนตรงก็จะตางกันดวย 

บทนิยาม 1.4.1 ความชัน (Slope) ของเสนตรง คือ คาเเทนเจนต (Tangent) ของมุม ถากําหนดให 

m  เปนความชันของเสนตรง จะได 

tanm   
เม่ือ   เปนมุมระหวางเสนตรงสองเสน 
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 ความชันของเสนตรงใด ๆ แทนดวยสัญลกัษณ m  มีคาเทากับ tan  เมื่อ   เปนมุมท่ีเสนตรง

นั้นทํามุมกับแกน X  ในทิศทวนเข็มนาฬิกา และ 0 180    จะไดวา  tan ym
x

    

ดังรูปท่ี 1.21 

 

 
 

รูปที่ 1.21 แสดงความสัมพันธของความชัน tan ym
x

    

 

 จากนิยามของความเอียงหรือความชัน ทําใหเราไดทฤษฎีบทเก่ียวกับการขนานกันของเสนตรง

สองเสน ถาเสนตรงสองเสนเสนมีความชันเทากันแลว มุมเอียงของเสนตรงท้ังสองยอมเทากัน และในทาง

กลับกันถาเสนตรงท้ังสองตางขนานกันแลว มุมเอียงของเสนตรงท้ังสองจะเทากัน ดังน้ันความชันยอม

เทากันดวย 
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(วรรณี ธรรมโชติ,  2550 : 15) 

 

พิสูจน เราจะแบงการพิสูจนออกเปน 2 กรณีดังน้ี 

กรณีที่ 1 กําหนดใหเสน 1l  ขนานกับเสนตรง 2l  จะไดวา 

1 2

1 2

1 2

tan tan
m m

 
 




 

กรณีที่ 2 กําหนดใหความชันของเสนตรงเทากัน  จะไดวา  

1 2

1 2

1 2

tan tan
m m
 
 





 

ดังนั้น  จากทั้ง 2 กรณี สามารถสรุปไดวา 

เสนตรงสองเสนขนานกัน ก็ตอเม่ือ ความชันของเสนตรงท้ังสองเสนเทากัน ดังรูปที่ 1.22 

 

 
 

รูปที่ 1.22 แสดงการขนานกันของเสนตรงสองเสน 

ทฤษฎีบท 1.4.1 เสนตรงสองเสนขนานกัน ก็ตอเม่ือ ความชันของเสนตรงท้ังสองเสนเทากัน 

1 2( )m m  
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(สนั่น มณีดํา,  2546 : 33 และ Murdoch D. C,  1967 : 52) 

 

พิสูจน  ให 1  และ 1m  แทนมุมเอียงและความชันของเสนตรง 1l  

 ให 2  และ 2m  แทนมุมเอียงและความชันของเสนตรง 2l  

 โดยท่ี 1 2   และ 1 0    จะไดวา 2 1 90     หรือ 2 1 90      

ดังรูปท่ี 1.23 

กรณีที่ 1 จาก   1 2 1mm   

2
1

2
1

1

2 1

2 1

1

1tan
tan
cot

tan tan( 90 )
90

m
m





 
 

 

 

 
 
 





 

 

กรณีที่ 2 จาก       2 1 90     

2 1

2 1

1

2
1

2
1

1 2

90
tan tan( 90 )

cot
1tan

tan
1

1

m
m

mm

 
 






 
 
 

 

 

 





 

ดังนั้น  จากทั้ง 2 กรณี สามารถสรุปไดวา ผลคูณของความชันของเสนตรงทั้งสองเสนเทากับ ( 1)   

ก็ตอเมื่อ เสนตรงท้ังสองเสนต้ังฉากซึ่งกันและกัน 

ทฤษฎีบท 1.4.2 ผลคูณของความชันของเสนตรงท้ังสองเสนเทากับ ( 1)  ก็ตอเม่ือ เสนตรงต้ังฉาก  

ซึ่งกันและกัน 
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รูปที่ 1.23 แสดงการต้ังฉากของเสนตรงสองเสน 

 

 

 

 

 

 
 

(วรรณี ธรรมโชติ,  2550 : 11 ; ศรีบุตร แววเจริญ และ ชนศักดิ์ บายเท่ียง,  2544 : 25 และ Protter 

Murray H.,  1975 : 47) 

 

พิสูจน  ใหเสนตรง l  ผานจุด 1 1 1( , )P x y  และจุด 2 2 2( , )P x y  ทํามุม   กับแกน X  ดังรูปท่ี 1.24 

จาก   tanm   

จะได   2

1

PR
m

PR
  

      2 1

2 1

y y
x x





   เมื่อ 1 2x x  

ดังนั้น ความชัน คือ 

ทฤษฎีบท 1.4.3 ความชัน m  ของเสนตรง l  ผานจุด 1 1 1( , )P x y  และจุด 2 2 2( , )P x y  เมื่อ 1 2x x  

คือ  

1 2 2 1

1 2 2 1

y y y y
m

x x x x
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1 2

1 2

2 1

2 1

y y
m

x x
y y
x x










 

 
 

 
 

รูปที่ 1.24 แสดงเสนตรง l  ผานจุด 1 1 1( , )P x y  และจุด 2 2 2( , )P x y  ทํามุม   กับแกน X  

 

ตัวอยาง 1.4.1 จงหาความชันของเสนตรงท่ีเช่ือมจุด (0,2)A  และจุด (2,4)B   

วธีิทํา จากทฤษฎีบท 1.4.3  2 1

2 1

y y
m

x x





 

    

4 2
2 0
2
2
1

m 






 

ดังนั้น ความชันของเสนตรงท่ีเช่ือมจุด (0,2)A  และจุด (2,4)B  คือ 1  
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.4.1 ดังรูปท่ี 1.25 
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รูปที่ 1.25 ความชันของเสนตรงท่ีเชื่อมจุด (0,2)A  และจุด (2,4)B  
 

ตัวอยาง 1.4.2 จงหาความชันของเสนตรงท่ีเช่ือมจุด (4,1)A  และจุด (2,5)B   

วธีิทํา จากทฤษฎีบท 1.4.3  2 1

2 1

y y
m

x x





 

    

5 1
2 4
4
2
2

m 





 

 

ดังนั้น ความชันของเสนตรงท่ีเช่ือมจุด (4,1)A  และจุด (2,5)B  คอื 2  
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.4.2 ดังรูปท่ี 1.26 
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รูปที่ 1.26 ความชันของเสนตรงท่ีเชื่อมจุด (4,1)A  และจุด (2,5)B  

 

ตัวอยาง 1.4.3 จงหาความชันของเสนตรงท่ีเช่ือมจุด ( 4, 2)A   และจุด (3, 2)B    

วธีิทํา จากทฤษฎีบท 1.4.3  2 1

2 1

y y
m

x x





 

    

2 ( 2)
3 ( 4)
2 2
3 4
0
7
0

m   
 

 






 

ดังนั้น ความชันของเสนตรงท่ีเช่ือมจุด ( 4, 2)A   และจุด (3, 2)B   คือ 0  
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.4.3 ดังรูปท่ี 1.27 
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รูปท่ี 1.27 ความชันของเสนตรงท่ีเชื่อมจุด ( 4, 2)A   และจุด (3, 2)B   
 

ตัวอยาง 1.4.4 จงหาความชันของเสนตรงท่ีเช่ือมจุด (1, 2)A   และจุด (1,3)B   

วธีิทํา จากทฤษฎีบท 1.4.3  2 1

2 1

y y
m

x x





 

    

3 ( 2)
1 1

3 2
0

5
0

m  






 

          หาคาความชันไมได 

ดังนั้น ความชันของเสนตรงท่ีเช่ือมจุด (1, 2)A   และจุด (1,3)B  หาคาความชันไมได 

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.4.4 ดังรูปท่ี 1.28 
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รูปที่ 1.28 ความชันของเสนตรงท่ีเชื่อมจุด (1, 2)A   และจุด (1,3)B  
 

ตัวอยาง 1.4.5 จงพิจารณาวาเสนตรง 1l  ท่ีผานจุด (2,1)A  และจุด (4,2)B  และเสนตรง 2l  ท่ีผานจุด 

( 2,4)C   และจุด ( 8,1)D   ขนานกัน หรือ ตั้งฉากกัน  

วิธีทํา  หาความชันของเสนตรง 1l  และ 2l  ดังน้ี 

 จากทฤษฎีบท 1.4.3   2 1

2 1

y y
m

x x





 

1

2 1
4 2
0.5

lm




 และ 2

1 4
8 ( 2)

0.5
lm


  


 

จะเห็นวา 
1 2l lm m   

ดังนั้น   เสนตรง 1l  ขนานกับเสนตรง 2l  

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.4.5 ดังรูปท่ี 1.29 
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รูปที่ 1.29 เสนตรง 1l  ขนานกับเสนตรง 2l  

 

ตัวอยาง 1.4.6 จงพิจารณาวาเสนตรง 1l  ท่ีผานจุด (2,3)A  และจุด (6,1)B  และเสนตรง 2l  ท่ีผานจุด 

( 2, 5)C    และจุด (1,1)D  ขนานกัน หรือ ต้ังฉากกัน  

วิธีทํา  หาความชันของเสนตรง 1l  และ 2l  ดังน้ี 

 จากทฤษฎีบท 1.4.3   2 1

2 1

y y
m

x x





 

1

1 3
6 2
1
2

lm



 
 และ 2

1 ( 5)
1 ( 2)
2

lm
 
 


 

จะเห็นวา 
1 2

1l lm m     

ดังนั้น   เสนตรง 1l  ตั้งฉากกับเสนตรง 2l  
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.4.6 ดังรูปท่ี 1.30 
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รูปท่ี 1.30 เสนตรง 1l  ต้ังฉากกับเสนตรง 2l  

 

ตัวอยาง 1.4.7 จงแสดงวารูปสามเหลี่ยม ABC  ซึ่งมีจุดยอดอยูท่ี ( 1,0), (5,2)A B  และ (2,11)C  
เปนรูปสามเหล่ียมมุมฉาก 

วิธีทํา  หาความชันของเสนตรงท่ีเชื่อมจุด A  กับจุด ,B จุด A  กับจุด C และ จุด B  กับจุด C  ดังน้ี 

 

2 0
5 ( 1)
1
3

ABm 
 


  

11 0
2 ( 1)
11
3

ACm 
 


  

11 2
2 5
3

BCm 



 

จะเห็นวา 1AB BCm m     

ดังนั้น   รูปสามเหลี่ยม ABC  เปนรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก 

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.4.7 ดังรูปท่ี 1.31 
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รูปที่ 1.31 รูปสามเหลี่ยมมุมฉาก ABC   
 

ตัวอยาง 1.4.8 จงแสดงวารูปสี่เหลี่ยม PQRS  ซึ่งมีจุดยอดอยูท่ี ( 7, 3), (6,5), (11, 1)P Q R    และ 

( 2, 9)S    เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน 

วิธีทํา  หาความชันของเสนตรงท่ีเชื่อมจุด P  กับจุด ,Q  จุด Q  กับจุด ,R  จุด R  กับจุด S  และ          

จุด P  กับจุด S  ไดดังน้ี 

5 ( 3)
6 ( 7)
8
13

PQm  
 


 

1 5
11 6
6
5

QRm  



 

9 ( 1)
2 11

8
13

RSm   
 


   

9 ( 3)
2 ( 7)
6
5

PSm   
  


 

จะเห็นวา PQ RSm m   และ QR PSm m  

ดังนั้น รูปส่ีเหลี่ยม PQRS  เปนรูปสี่เหลี่ยมดานขนาน 
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1.5 มุมระหวางเสนตรงสองเสน (Angle Between Two Line) 

เมื่อเสนตรง 1l  และ เสนตรง 2l  ตัดกันจะเกิดมุมท่ีจุดตัด 2 มุม คอื   และ    ซึ่งเปนมุมประกอบ 

2 มุมฉาก ดังรูปที่ 1.32 ในท่ีนี้เราจะแสดงการหามุมตัดกันของเสนตรง 1l  และ 2l  ในเทอมของความชัน

ของเสนตรงท้ังสอง 
 

 
 

รูปที่ 1.32 เสนตรง 1l  และ เสนตรง 2l  ตัดกันเกิดมุมท่ีจุดตัด 2 มุม คือ   และ   
 

 

 

 
 

(ศรีบุตร แววเจริญ และ ชนศักดิ์ บายเที่ยง,  2544 : 29) 

 

 

 

 

 
(Protter, Murray H. & Morrer, Charles B. Jr., 1975 : 73) 

บทนิยาม 1.5.1 ให 1l  และ 2l  เปนเสนตรงท่ีมีมุมเอียง 1  และ 2  ตามลําดับ และ 1 2   ถา   

คอืมุมระหวาง 1l  และ 2l  แลว 2 1 , 0         
 

ทฤษฎีบท 1.5.1 ถา 1l  และ 2l  เปนเสนตรง 2 เสนท่ีไมตั้งฉากซึ่งกันและกัน 1m  และ 2m  เปน 

ความชันของเสนตรง 1l  และ 2l  ตามลําดับแลว  

2 1

1 2

tan
1
m m

m m
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พิสูจน ให 1  และ 2  เปนมุมเอียงของเสนตรง 1l  และ 2l  ตามลําดับ จะไดวา 

 

2 1

2 1

2 1

2 1

2 1

2 1

2 1

1 2

tan tan( )
tan tan
1 tan tan

1

1

m m
m m

m m
mm

  
  

 
 

 
 














 

 เมื่อ 1 2 1m m    

 

ตัวอยาง 1.5.1 ถาเสนตรง 1l  มีความชัน 1
2
  และเสนตรง 2l  มีความชัน 1

3
 จงหามุมแหลมระหวาง

เสนตรงสองเสนน้ี 

วิธีทํา ให 1m  และ 2m  เปนความชันของเสนตรง 1l  และ 2l  ตามลําดับ และให    เปนมุมระหวาง

เสนตรง 1l  ไปยังเสนตรง 2l  จะไดวา 

2 1

1

1 1
3 2

tan
1 11
2 3

5
6
5
6
1
tan (1)

4

  








 
                    








 

ดังนั้น มุมแหลมระหวางเสนตรง 1l  และ 2l  คือ 
4


  หรือ 45  

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.5.1 ดังรูปท่ี 1.33 



บทท่ี 1 แนวความคิดเบ้ืองตน   37 
 

 
รูปที่ 1.33 มุมระหวางเสนตรง 1l  และ 2l  คือ 45  

 

ตัวอยาง 1.5.2 จงหามุมภายในของรูปสามเหล่ียมซ่ึงมีจุดยอดดังนี้ ( 2,2), (5,1)A B  และ (1, 3)C   
วิธีทํา  ในการหามุมภายในของรูปสามเหล่ียม เราตองทราบความชันกอน 

จากทฤษฎีบท 1.4.3    2 1

2 1

y y
m

x x





 

 หาความชันของ AB  

    

1 2
5 ( 2)

1
5 2
1
7

ABm 
 





 

จะได ความชันของ AB  เทากับ 1
7
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หาความชันของ AC  

    

3 2
1 ( 2)

5
1 2
5
3

ACm  
 



 

 

จะได ความชันของ AC  เทากับ 5
3

  

หาความชันของ BC  

    

3 1
1 5
4
4

1

BCm  







 

จะได ความชันของ BC  เทากับ 1 

หามุมภายในของมุม A  จะได 

    

tan
1

1 5
7 3

1 51
7 3

3 35
21 21

51
21

32
26

AB AC

AB AC

m m
A

m m





                      

 






 

ดังนั้น มุมภายในของมุม 1 32tan 50.91
26

A 
      

   

หามุมภายในของมุม B  จะได 

    tan
1

BC AB

BC AB

m m
B

m m
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4tan
3

B   

ดังนั้น มุมภายในของมุม 1 4tan 53.13
3

B 
      

   

หามุมภายในของมุม C  จะได 

    tan
1
4

AC BC

AC BC

m m
C

m m






 

ดังนั้น มุมภายในของมุม  1tan 4 75.96C      
 

ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.5.2 ดังรูปท่ี 1.34 

 

 
 

รูปที่ 1.34 มุมภายในของรูปสามเหลี่ยม ABC  
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ตัวอยาง 1.5.3 จงหามุมแหลมท่ีเกิดจากการตัดกันของเสนตรง 1l  ท่ีผานจุด ( 1,3)  และ (3,5)  กับ

เสนตรง 2l  ท่ีผานจุด ( 2,8)  และ ( 3,5 3)  

วิธีทํา  ให 1m  และ 2m  เปนความชันของเสนตรง 1l  และ 2l  ตามลําดับ จะได 

  

2 1
1

2 1

2 1
2

2 1

5 3
3 ( 1)
1
2

5 3 8
3 ( 2)

8 5 3

y y
m

x x

y y
m

x x







 









  
 

 

และให   เปนมุมตัดกันของเสนตรง 1l  และ 2l  จะได 

 

2 1

1 2

tan
1

1(8 5 3)
2

11 (8 5 3)
2

15 10 3
2

10 5 3
2

3 2 3
2 3

3

m m
m m







 
       











 

1tan ( 3) 120       

ดังนั้น มุมแหลมท่ีเกิดจากการตัดกันของเสนตรง 1l  กับเสนตรง 2l คือ  180 120 60     
ใชโปรแกรม Geogebra หาผลเฉลยสําหรับตัวอยาง 1.5.3 ดังรูปท่ี 1.35 
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รูปที่ 1.35 มุมที่เกิดจากการตัดกันของเสนตรง 1l  กับเสนตรง 2l  
 

สรุปทายบทที่ 1  

สําหรับในบทท่ี 1 นั้นเราไดศกึษาระบบพิกัดฉาก ระยะทางระหวางจุดสองจุด จุดแบงของสวน 

ของเสนตรง ความชันของเสนตรง มุมระหวางเสนตรงสองเสน ซึ่งมีสูตรท่ีสําคัญดังน้ี  

ระยะทางระหวางจุดสองจุด  2 2
2 1 2 1( ) ( )d x x y y     

จุดแบงของสวนของเสนตรง  1 2 2 1 1 2 2 1

1 2 1 2

,
r x r x r y r y

x y
r r r r
 

 
 

 

ความชันของเสนตรง           1 2 2 1

1 2 2 1

tan
y y y y

m
x x x x


 

  
 

  

มุมระหวางเสนตรงสองเสน   2 1

1 2

tan
1
m m

mm






 



42  บทท่ี 1 แนวความคิดเบ้ืองตน 
 

แบบฝกหัดบทท่ี 1 

 

จงหาระยะทางระหวางจุด 2 จุดท่ีกําหนดใหตอไปน้ี (ขอ 1.1 - 1.10)  

1.1 (1,2),(1,3)    1.2 (5,3),( 3,3)    1.3 (0,1),(0,5)  

1.4 ( 2,8),(5,8)    1.5 (3,10),(7,4)   1.6 ( 3, 3),(2,2)    

1.7 (2,3),( 1,0)    1.8 (5,6),( 6,5)    1.9 (3, 7),(2, 8)    

1.10 1 3 5 7, , ,
2 4 3 5

              
 

 

จงวาดรูปสามเหลี่ยมโดยใหจุดยอดดังตอไปน้ี พรอมท้ังหาความยาวของแตละดาน (ขอ 1.11 1.12)  

1.11 ( 1, 1), (2,3), (3,8)A B C   

1.12 (2,4), ( 3,1), (5,6)A B C   

1.13 จงแสดงวาจุด ( 2,0), (5,2)A B  และ (0,2 3)C  เปนจุดของมุมรูปสามเหล่ียมดานเทา  

1.14 จงแสดงวาจุด ( 3,1), (2 3, 2)A B   และ (2 3, 4)C  เปนจุดของมุมรูปสามเหลี่ยม

ดานเทา 

1.15 จุดยอดของสามเหลี่ยม ABC  ซึ่งมีพิกัด (3, 4), (6,2)A B  และ ( 5,0)C   สามเหลี่ยม 

ABC  เปนสามเหลี่ยมชนิดใด 

1.16 จงแสดงวาจุด (1, 1), (5,2), (2,6)A B C  และจุด ( 2,3)D   ที่กําหนดใหเปนจุดยอดของ

รูปสี่เหล่ียมดานเทา 

 

จงแสดงวาจุดแตละจุดที่กําหนดใหตอไปน้ี อยูบนเสนตรงเดียวกัน (ขอ 1.17 - 1.23)  

1.17 (1,1), (2,2), (3,5)A B C  

1.18 (3,1), (6,3), ( 3, 3)A B C     

1.19 (1,2), ( 5, 2), ( 2,5)A B C     

1.20 ถา ( ,4)x อยูหางจาก (5, 2)  และ (3,4)  เปนระยะทางเทากัน จงหาคา x   
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1.21 ถา ( 3, )y อยูหางจาก (2,6) และ (7, 2)  เปนระยะทางเทากัน จงหาคา y  

1.22 จงหาจุดบนแกน x  ที่หางจาก ( 2,5)  และ (4,1)  เปนระยะทางเทากัน 

1.23 จงหาจุดบนแกน y  ที่หางจาก ( 4, 2)   และ (3,1)  เปนระยะทางเทากัน 

 

จงหาพิกัดจุดกึ่งกลางระหวางจุด 2 จุดท่ีกําหนดใหตอไปนี้ (ขอ 1.24 - 1.33)  

1.24 (2,3),(3,2)    1.25 ( 1,2),( 3,1)     1.26 (4,11),(12, 3)   

1.27 ( 5, 3),( 2,1)      1.28 (3,8),( 6, 5)     1.29 (3,1),(3,5)  

1.30 3 7,1 , 1,
2 8
              

   1.31 5 6,7 , ,5
6 8

              
  1.32 2 1 3 7, , ,

5 2 2 6
              

 

1.33 9 1,7 , 3,
5 2
              

 

1.34 ถาจุดปลายของเสนตรง 1( , 3)x  และ 2( 3, )y  แบงครึ่งตรงจุด (2,7)  พอดี จงหาคาของ 

1x  และ 2y  

 
จงหาจุด ( , )P x y  โดยที่อัตราสวนของ :AP AB  มีคาเทากับ r  (ขอ 1.35 - 1.40)  

1.35 2(2, 4), (5,6),
3

A B r    1.36 1( 1, 2), (4, 2),
5

A B r      

1.37 3( 7,11), (5,6),
4

A B r    1.38 2 1 5, , ( 1, 3),
3 8 7

A B r
        

  

1.39 7 2 9, 2 , 2, ,
11 3 11

A B r
               

  1.40 11 1 2 2,2 , , ,
12 2 3 5

A B r
                 

  

 

จงหาความชันของเสนตรงท่ีผานจุด 2 จุดตอไปนี้ (ขอ 1.40 - 1.45)  

1.40 (2,1),( 5,7)    1.41 (7,11),(7,8)    1.42 (5, 6),(9, 6)   

1.43 3 9,5 , 7,
2 5
              

   1.44  1 ,3 , 9, 4
2

     
  1.45 1 5 4,3 , ,

2 6 3
              

 

 

 



44  บทท่ี 1 แนวความคิดเบ้ืองตน 
 

จงพิสูจนวาจุดยอดท่ีกําหนดใหเปนจุดยอดของรูปสามเหลี่ยมมุมฉาก โดยใชความชัน (ขอ 1.46 - 1.48)  

 1.46 (4, 4),(4,4),(0,0)    1.47 ( 1,2),(3, 6),(3,4)   

1.48 (7,1),(0, 2),(5, 4)    

 
จงหามุมภายในท้ังสามของรูปสามเหลี่ยม ABC  เมื่อกําหนดจุดยอดใหดังตอไปน้ี (ขอ 1.49 - 1.50)  

1.49 (1,1), (5,2), (3,5)A B C    1.50 (2,2), ( 4, 1), (6, 5)A B C    
 
จงหาความชันของเสนตรงท่ีผานจุด 2 จุดของเสนตรง 2 เสน แลวพิจารณาวา เสนตรงขนานกัน เสนตรงต้ัง

ฉากกัน หรือทํามุมเทาไร (ขอ 1.51 - 1.53)  

1.51 (1, 1),( 4, 4)    และ (1,1),(4, 4)   

1.52 (2, 3),(0,2)  และ (1,0),(6,2)  

1.53 ( 6, 4),(22,8)   และ ( 5,7),(7, 8)   

 

จงแสดงวาจุด 4 จุดท่ีกําหนดใหตอไปนี้ เปนจุดยอดของรูปสี่เหลี่ยมผืนผา ABCD   

(ขอ 1.53 - 1.56)  

1.53 ( 4,3), (0, 2), (5,2), (1,7)A B C D        1.54  (2,2), (7, 3), (10,0), (5,5)A B C D   

1.55 (5, 1), (7,6), (0,8), ( 2,1)A B C D       1.56  (5,7), (1,1), (4, 1), (8,5)A B C D   

 

จงแสดงวาจุด 4 จุดกําหนดใหตอไปน้ี เปนจุดยอดของรูปสี่เหล่ียมดานขนาน ABCD   

(ขอ 1.57 - 1.60)  

1.57  (3,0), (7,0), (5,3), (1,3)A B C D   

1.58  ( 2,3), (6,1), (5, 2), ( 3,0)A B C D     

1.59  ( 1, 2), (3, 6), (11, 1), (7,3)A B C D      

1.60  (0,0), (6,3), (9,9), (3,6)A B C D   

 


